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PHẢN A. CÂU HỎI 


Dạng 1.THẺ TÍCH KHÓI CHÓP 
Dạng 1.1 Biết chiều cao và diện tích đáy 


Câu 1. (ĐÈ THAM KHẢO BGD & ÐT 2018) Thể tích của khối chóp có chiều cao bằng A và diện tích đáy 
băng B là: 


EE B. V =—Bh C.V = Bh D. V =8 


Câu 2. (Mã đề 101 BGD&ÐT NĂM 2018) Cho khối chóp có đáy là hình vuông canh a và chiều cao bằng 
2a. Thê tích của khôi chóp đã cho băng 


A. Ae? B. Ze C. 2a° D. $a 


Câu 3. (Mã đề 102 BGD&ÐT NĂM 2018) Cho khối chóp có đáy là hình vuông canh a và chiều cao bằng 
4a. Thê tích khôi chóp đã cho bắng 
A. 16a! B. Ze C. 4z' D. ~a? 


Câu 4. (ĐÈ MINH HỌA GBD&ÐT NĂM 2017) Cho hình chóp tứ giác S.4BCD có đáy ABCD là hình 
vuông cạnh a, cạnh bên SA vuông góc với mặt phẳng đáy và SA = a2. Tính thể tích V của khối chóp 











S.ABCD 
3 3 3 
Ar Sr C.V=2a nr 


Dạng 1.2 Cạnh bên vuông góc với đáy 


Câu 5. (MÐ 105 BGD&ĐT NĂM 2017) Cho khối chóp 5-4BC có SA vuông góc với đáy, 94 =4, 4B=6 
, BC=10 và CẢ =ð, Tính thể tích V của khối chóp 5-4BC, 

A.V=32 B. V=192 C. V=40 D. V=24 
Câu 6. (KSCL THPT NGUYÊN KHUYÉN LAN 05 NĂM 2018-2019) Cho hình chóp tứ giác 5. ABCH 
có đáy ABCD là hình vuông cạnh a, cạnh bên SA vuông góc với mặt phẳng đáy và SA = V2a . Tính thể tích 


khối chóp S.48CD. 
EE ei C BEE: D v2a` 
6 4 3 


B. 
Câu 7. (THPT ĐOÀN THƯỢNG - HẢI DƯƠNG - 2018 2019) Cho hình chóp Š.4BC có đáy là tam giác 


3 
đều cạnh a, cạnh bên SA vuông góc với đáy và thê tích của khối chóp đó bằng e . Tính cạnh bên SA. 


A. 
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A. oi B. oi C. oli D. 223, 


2 3 
Câu 8. (THPT MINH CHÂU HUNG YÊN NĂM 2018 — 2019) Cho hình chóp S.4BC có đáy ABC là 
tam giác đều cạnh a. Biết SA L (ABC) và SA = ax3. Tính thể tích khối chóp ARC. 
3 3 
a 3a 


3 
A £ B. & GË p. 2% 
4 2 4 4 


Câu 9. (ĐẺ THAM KHẢO BGD&ÐT NĂM 2017) Cho hình chóp S.ABCD có đáy là hình vuông cạnh a 
, SA vuông góc với mặt đáy, SD tạo với mặt phăng (SAB) một góc bằng 30°. Tính thẻ tích V của khối 
chóp Ÿ.4BCD. 











3 3 3 
A. Fale B. y = v68 e p. y= X66 


Câu 10. (GKI THPT VIỆT ĐỨC HÀ NỘI NĂM 2018-2019) Cho hình chóp 5 ARC có đáy là tam giác 
đều cạnh a. Cạnh bên SC vuông góc với mặt phẳng (ARC ) , SC =a . Thẻ tích khối chóp 5. ARC bằng 
3 3 3 3 
D P v2 g£ J3 D. v3 
3 12 9 12 


Câu 11. (THPT AN LÃO HÅI PHÒNG NĂM 2018-2019 LÀN 02) Cho tứ điện ABCD có AD vuông góc 
với mặt phẳng (48C) biết đáy ABC là tam giác vuông tại B và AD =10, AB =10, BC =24 . Tính thể tích của 
tứ diện ABCD . 


A. 














A. V =1200 B. V =960 C. V =400 r=" 


Câu 12. (THPT HÙNG VƯƠNG BÌNH PHƯỚC NĂM 2018-2019 LÀN 01) Cho hình chóp S.ABC có 
cạnh bên SA vuông góc với mặt phẳng đáy (4BC ). Biết SA =a, tam giác ABC là tam giác vuông cân tại 
A, AB=2a. Tính theo a thể tích V của khối chóp 5 ABC, 

a? a? 2a? 


A.V=—. B.V =^. C.V=“—. D. ƒ=2#3. 
6 2 3 


Câu 13. (CHUYÊN KHTN NĂM 2018-2019 LAN 01) Cho khối chóp S.ABC có đáy ABC là tam giác 
vuông tại B, AB =a, AC =2a,SA L (ABC) và SA =a. Thẻ tích của khối chóp đã cho bằng 

3 3 3 3 
d p. E3. C w, 
3 6 3 3 


Câu 14. (MÐ 105 BGD&ÐT NĂM 2017) Cho khối chóp S.ABCD có đáy là hình vuông cạnh a, SA vuông 


A. 











góc với đáy và khoảng cách từ A đên mặt phăng (SBC ) băng E Tính thê tích của khôi chóp đã cho. 





3 3 3 
j.— po C. vần D- 
p 9 2 


Câu 15. (MÃ ĐÈ 110 BGD&ÐT NĂM 2017) Cho khối chóp S.4BCD có đáy ABCD là hình chữ nhật, 
AB=a, AD=ax3, SA vuông góc với mặt phẳng đáy và mặt phẳng (SBC) tạo với đáy một góc 60”. Tính 
thể tích V của khối chóp S.4BCD. 





3 3 
A. V =30 B. y- C. V =@ D. v=% 
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Câu 16. (MÃ ĐÈ 123 BGD&DT NĂM 2017) Cho hình chóp S.ABCD có đáy là hình vuông cạnh 4, SA 
vuông góc với đáy, SC tạo với mặt phẳng (SAB) một góc 30”. Tính thẻ tích khối chóp S.4BCD 








3 3 3 
A. Wi B. C. L D. V20? 


Câu 17. (THPT CHUYÊN VĨNH PHÚC NĂM 2018-2019 LÀN 01) Cho hình chóp 5 ABC có đáy là tam 
giác vuông cân tại C, cạnh bên SA vuông góc với mặt đáy, biệt AB = 4a, SB = 6a. Thê tích khôi chóp 5 ABC 
3 


là V. Tỷ số “— là 
3V 


Kẻ Ta TA E 
80 40 20 80 


Câu 18. (THPT CHUYÊN BÁC GIANG NAM 2018-2019 LÀN 01) Cho hình chóp tam giác S-4C có 
đáy ABC là tam giác vuông tại B, AB =a, ACB = 606, cạnh bên Š⁄4 vuông góc với mặt đáy và SB hợp 
với mặt đáy một góc 45”. Tính thể tích H của khối chóp S-48C, 
3 3 3 3 
a` N3 B. y- EV Kế p. y- EV 
18 12 243 9 
Câu 19. (GKI THPT LƯƠNG THE VINH HÀ NỘI NĂM 2018-2019) Cho hình chóp Š-4BCP có đáy 
ABCD là hình chữ nhật 4B =a và 4D =2z , cạnh bên S4 vuông góc với đáy. Tính thể tích H của khối chóp 
S.ABCD biết góc giữa hai mặt phẳng (SBD) và (ABCD) bằng 60, 
3 3 3 
Ar nu o 


Câu 20. (GKI THPT LƯƠNG THÊ VINH HÀ NỘI NĂM 2018-2019) Cho hình chóp S-4ZC có 4C =a 
, BC =24, ACB = 120°, cạnh bên A4 vuông góc với đáy. Đường thắng SC tạo với mặt phẳng ( SAB) góc 
30”. Tính thể tích của khối chóp S-48C 


3 3 3 3 
a, #105. g.2105. a 2105. on 2105. 
28 21 42 7 
Câu 21. (TT HOÀNG HOA THÁM - 2018-2019) Cho hình chóp S.ABCD có AB = 543, BC =343 , góc 
BAD = BCD =90°, SA=9 và SA vuông góc với đáy. Biết thể tích khối chóp S.48CD bằng 66/3, tính 
cotang của góc giữa mặt phẳng (SBD) và mặt đáy. 














A. V= 


e 


3 


C.V = D. y 


























S 
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Câu 22. A. Sc ¬ 2 e E WS SE 


Câu 23. (THPT YÊN KHÁNH - NINH BÌNH - 2018 - 2019) Cho hình chóp 5. ABC có đáy ABC là tam 
giác đều, SA L (ABC). Mặt phẳng (SBC) cách 4 một khoảng bằng a và hợp với mặt phẳng (4BC) góc 
30°. Thẻ tích của khối chóp S.48C bằng 
3 3 
A Bé B. 8. c BE, w, 
9 3 12 9 
Dạng 1.3 Mặt bên vuông góc với đáy 





Câu 24. (GKI THPT VIỆT ĐỨC HÀ NỘI NĂM 2018-2019) Cho hình chóp S-4BCD có đáy 4BCD là 
hình vuông cạnh 4, mặt bên SAB là tam giác cân tại A và nằm trong mặt phăng vuông góc với đáy; góc giữa 
SC và mặt phẳng đáy bằng 45”. Tính thê tích khối chóp 5-4BCP bằng: 
3 3 3 3 
DN p. #3 a v5 D. Å v5 
12 d 24 6 
Câu 25. (THPT THIỆU HÓA - THANH HÓA NĂM 2018-2019 LÀN 01) Cho hình chan §.4BCD có 
đáy ABCD là hình chữ nhật, tam giác SAB là tam giác đêu cạnh a và năm trong mặt phăng vuông góc với 
đáy. Mặt phăng (SCD) tạo với đáy góc 30°. Thẻ tích khối chóp S.4BCD là? 
3 3 3 3 
oi p. #3 c. 443 p, SCH 
4 2 36 36 
Câu 26. (GKI THPT LƯƠNG THẺ VINH HÀ NỘI NĂM 2018- 2019) Cho hình chóp A ARC có đáy 


ABC là tam giác vuông cân tại B và 4B = 2a. Tam giác SAB đều và nằm trong mặt phẳng vuông góc với 
đáy. Tính thê tích V của khối chóp S.48C 


3 3 3 3 
DG er. SC er. SC nr. 9 
4 3 12 3 


Câu 27. (KSCL THPT NGUYÊN KHUYÉN LAN 05 NĂM 2018-2019) Cho hình chóp tứ giác S.4BCD 
có đáy ABCD là hình vuông cạnh bằng 2a. Tam giác SAD cân tại S và mặt bên (SAD) vuông góc với 


























A.V = 














: TEE. A : 4 A › 
mặt phắng đáy. Biết thể tích khôi chóp S.ABCD băng SÉ . Tính khoảng cách A từ B dën mặt phăng (SCD) 


Ä 5s. Bie z en. Zi, na Š„ 
3 2 5 3 


Câu 28. (ĐÈ MINH HỌA GBD&ĐÐT NĂM 2017) Cho hình chóp tứ giác Š.4BCD có đáy là hình vuông 
cạnh bàng V2a. Tam giác SAD cân tại S và mặt bên (SAD) vuông góc với mặt phăng đáy. Biết thể tích 


khối chóp S.4BCD bằng Sg Tính khoảng cách A từ B đến mặt phẳng (SCD) 
Ale a Bita E REN 
4 3 3 3 


Câu 29. (CHUYÊN BẮC NINH NĂM 2018-2019 LÀN 03) Cho khối chóp S.4BCD có đáy là hình vuông 
cạnh a2, tam giác SAC vuông tại S và nằm trong mặt phăng vuông góc với đáy, cạnh bên SA tạo với đáy 
góc 60”. Tính thê tích V của khối chóp S.ABCD . 
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3 3 3 3 
Se DE c.y-2 16. nr. 
12 3 12 12 
Câu 30. (KTNL GIA BÌNH NĂM 2018-2019) Cho hình chóp S.4BCD có đáy ABCD là hình vuông và 
tam giác SAB đêu năm trong mặt phăng vuông góc với đáy. Biêt khoảng cách giữa hai đường thăng SA và 
BD bằng 421. Hãy cho biết cạnh đáy bằng bao nhiêu? 


A. V21 B. 21 C. 743 D. 7 


Câu 31. (THPT MINH KHAI HÀ TĨNH NĂM 2018-2019) Cho hình chóp S.4BCD có đáy ABCD là 


A.V = 














hình thang vuông tại 4 và B, BC = I” =a. Tam giác SAB đêu và năm trong mặt phăng vuông góc với 


đáy, góc giữa SC và mặt phẳng (ABCD) bằng o sao cho tang SECH Tính thể tích khối chóp SACH 


theo a. 
o o 4442 a N3 
A. Vs xep = ER , B. V; acp = ER , C. Vga = SC D. V; „cọ = RE 
Câu 32. (THPT GANG THÉP THÁI NGUYÊN NĂM 2018-2019) Cho hinh chop 5. ABCD co đay la hình 
cht nhật; AB =a; AD =2a. Tam giác SAB cân tại S va nằm trong mặt phẳng vuông goc vơi đay. Goc giữa 


đương thăng SC va mp(48CD) bằng 45°. Gọi M la trung điểm cua SD . Tính theo a khoang cách d tư 
điểm M đến (SAC). 








AC pole 5 W.c 


Dạng 1.4 Biết hình chiếu của đỉnh lên đáy 


Câu 33. (SỞ GD&ĐT BÁC GIANG NĂM 2018-2019 LAN 01) Cho hình chóp S.48C có đáy ABC là 
tam giác vuông tại A. Hình chiếu của S lên mặt phẳng (4BC ) là trung điểm của BC, AB=a, 
AC =a3, SB ol. Thể tích của khối chóp 5 ABC bằng 

3 3 3 3 

3 6 
Ch p, E6 cá, p2 6, 

2 5 6 6 
Câu 34. (CUM LIÊN TRƯỜNG HÅI PHÒNG NĂM 2018-2019) Cho hình chóp Š.4BCD có đáy ABCD 
là hình chữ nhật, mặt bên SAD là tam giác vuông tại S . Hình chiếu vuông góc của S trên mặt phẳng đáy là 
điểm H thuộc cạnh AD sao cho HA =3HD. Biết rằng SA = 2ax3 và SC tạo với đáy một góc bằng 30°. 
Tính theo a thể tích V của khối chóp S.4BCD . 

EEN EEN 
EN 9 ` 


Câu 35. (GKI THPT VIỆT ĐỨC HÀ NỘI NĂM 2018-2019) Cho hình chóp Š-4BCÐ có đáy là hình thang 
vuông tại 4 và D, AB=AD=a CD=24, Hình chiếu của đỉnh A lên mặt (ABCD) trùng với trung điểm 














A. V—8\6ä. B.V = C.V=8422. D. V = 








3 
của BD . Biết thể tích tứ diện SBCD bằng Ze Khoảng cách từ đỉnh 4 đến mặt phẳng (SBC) là? 


A. a3 B a2 C ei D. a6 


2 "o ` 6 4 
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Câu 36. (THPT LÊ QUY DON ĐIỆN BIÊN NĂM 2018-2019 LAN 01) Hình chóp S.4BCD có đáy 
ABCD là vuông cạnh a, hình chiếu vuông góc của S trên mặt phẳng (4BCD) trùng với trung điểm của 
cạnh AD; gọi M là trung điểm của CD; cạnh bên SB hợp với đáy góc 60”. Tính theo a thê tích của khối 
chóp A. ARM. 

a`15 g6 v15 c2 M5 DEE 

SR - 6 4 12 

Câu 37. (HSG BAC NINH NAM 2018-2019) Cho hình chóp A ARC có đây ABC là tam giác đêu cạnh a 
. Hình chiếu vuông góc của Š trên đáy là điểm H trên cạnh 4C sao cho AH = SẠC ; mặt phẳng (SBC) 


A. 














tạo với đáy một góc 60° . Thể tích khối chóp S.48C là? 
3 3 3 3 
a`x3 on $ v3 ca v3 p. 2 v3 
12 48 36 24 


Dạng 1.5 Thể tích khối chóp đều 














A. 


Câu 38. (CHUYÊN HÙNG VƯƠNG GIA LAI NĂM 2018-2019 LAN 01) Thẻ tích của khối chóp tứ giác 
đều có tât cả các cạnh băng a là 
3 3 3 
A CH p. E2. C. a. p. V2. 
6 3 2 
Câu 39. (ĐÈ THAM KHẢO BGD&ÐT NĂM 2018-2019) Cho khối chóp tứ giác đều có tất cå các cạnh 
bằng 2a. Thể tích của khối chóp đã cho bằng 
3 3 3 3 
A k e 8422 hs 
3 3 l 2, S l 
Câu 40. (MÃ DE 123 BGD&DT NĂM 2017) Cho khối chóp tứ giác đêu có cạnh đáy băng a, cạnh bên gâp 
hai lần cạnh đáy. Tính thể tích V của khối chóp đã cho. 




















A. 














3 3 3 3 
An TeL cu Reie 


Câu 41. (LIÊN TRƯỜNG THPT TP VINH NGHỆ AN NĂM 2018-2019) Cho khối chóp tứ giác đều có 
cạnh đáy bằng 2a cạnh bên bằng x5. Thẻ tích của khối chóp đã cho bằng 
3 3 
A. W50. B. 43a. C. lu | D. 2 . 


Câu 42. (MÐ 104 BGD&DT NĂM 2017) Cho khối chóp tam giác đều 5. ARC có cạnh đáy bằng a và cạnh 
bên bằng 2a. Tính thể tích H của khối chóp S.4BC. 




















3 3 3 3 
A.v= Ha nv c.v- v54 p. y -1 


Câu 43. (THPT CHUYÊN VĨNH PHÚC NĂM 2018-2019 LAN 01) Cho môt hình chóp tam giác đều có 
cạnh đáy bằng a , góc giữa cạnh bên và mặt phẳng đáy bằng 45°. Thẻ tích khối chóp đó là 

3 3 3 3 
di SE: C n OC 
12 12 36 36 
Câu 44. (TRƯỜNG THPT LƯƠNG TÀI SÔ 2 NĂM 2018-2019) Cho hình chóp tứ giác đều S.4BCD có 
cạnh đáy bằng a6, góc giữa cạnh bên và mặt đáy bằng 60°. Tính thê tích V của khối chóp S.48C? 

A. Fa Oo B. V =2z' C. V=3a° D. V = 6a? 


A. 
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Câu 45. (THPT GIA LỘC HAT DƯƠNG NĂM 2018-2019 LÂN 01) Cho hình chóp tam giác đêu S.48C 

có độ dài cạnh đáy bằng a, góc hợp bởi cạnh bên và mặt đáy bằng 60”. Thể tích của khối chóp đã cho bằng 
3 3 3 2 

GREN DEE BEE n CH 

12 3 6 4 


Câu 46. (CHUYÊN TRAN PHÚ HẢI PHÒNG NĂM 2018-2019 LÀN 02) Cho khối chóp tứ giác đều 
S .ABCD có cạnh đáy bằng 4 , góc giữa mặt bên và mặt đáy bằng 60”, Thể tích H của khối chóp S-48CD 
băng 
3 3 3 3 

EH B. y -22 „#9 nr 
2 2 6 6 
Câu 47. (HSG BÁC NINH NĂM 2018-2019) Cho hình chóp tứ giác đều S.48CD có cạnh đáy bằng a, 
tâm của đáy là O. Gọi M và N lân lượt là trung dëm của SA và ĐC. Biêt góc giữa đường thăng MN và 
mặt phẳng (ABCD) băng 60°. Tính thẻ tích khối chóp S.ABCD . 


a° V10 a? V30 a?’ 30 a° V10 
6 3 














A. 


A. V 


























A. B. Bä D. 


6 2 
Câu 48. (ĐÈ MINH HỌA GBD&ÐT NĂM 2017) Cho tứ diện ABCD có các cạnh 48, 4C và AD đôi 
một vuông góc với nhau; 48=6a, AC =7a và AD =4a. Gọi M ,N ,P tuong ứng là trung dëm các cạnh 
BC ,CD , DB. Tính thể tích V của tứ diện AMNP . 
A. Hrs ig B. V =140 C y=- Žo D. NEE 


Dạng 1.6 Thể tích khối chóp khác 


Câu 49. (SỞ GD&ĐT BAC GIANG NĂM 2018-2019 LÀN 01) Cho hình chóp S.4BCD có đáy là hình 
bình hành. Gọi V là thê tích của khôi chóp S.ABCD và M , N, P lân lượt là trung điêm của các đoạn thăng 
SC , SD , 4D. Thê tích của khôi tứ diện AMNP băng 
A Ir B. try. e Jr D. Lr. 
8 4 16 32 
Câu 50. (THPT LÊ QUY ĐÔN ĐIỆN BIÊN NĂM 2018-2019 LÀN 01) Cho tứ điện 4BCD có các cạnh 
AB,AC,AD đôi một vuông góc nhau; AB= 6a, AC =7a và AD =4a, Gọi M,N,P tương ứng là trung 
điểm các cạnh 8C,CD, DR. Tính thê tích H của khối tứ diện 4MNP , 
3 3 
GN EE D. V =14a`. 
2 
Câu st, (THPT AN LÃO HAT PHÒNG NĂM 2018-2019 LAN 02) Cho hình chóp S.4BC có 
SA = SB =SC=6, AC=4; ABC là tam giác vuông cân tại B . Tính thê tich V của khôi chóp S.ABC. 
1 1642 
A. V =1647 B. y- 67 C. V =164/2 p. -62 
Câu 52. (THPT ĐOÀN THƯỢNG - HÁI DƯƠNG - 2018 2019) Cho tứ điện ABCD có các cạnh AB, 4C 
và AD đôi một vuông góc với nhau. Gọi G,,G,, G, và G, lần lượt là trọng tâm các tam giác ABC, ABD, ACD 
và BCD. Biết AB =6a, AC =9a, AD =12a. Tính theo a thể tích khối tứ điện G,G,G;G,. 


A. 48°. B. a, C. 108đ`. D. 368°. 


A. Eege, B.V = 
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Câu 53. (CUM LIÊN TRƯỜNG HAT PHÒNG NĂM 2018-2019) Cho hình chóp 5. ABC có đáy là tam 
giác đều cạnh a. SAB = SCB —=90°. Gọi M là trung điểm của SA. Khoảng cách từ 4 đến mặt phẳng (MBC) 


bằng = Tính thể tích H của khối chóp $.4BC. 














3 3 3 3 
a. tr Zi , g. y Zi l c. y E } p. y = 734 , 
12 6 3 12 


Câu 54. (THPT QUỲNH LƯU 3 NGHỆ AN NĂM 2018-2019) Cho hình chóp S.ABC biết rằng 
SA=SB=SC=a, ASB =120°, BSC =60° và ASC =90°. Thể tích khối chóp Š.4BC là 














3 3 3 3 
AC”, `. DES DES 
12 6 4 8 
Câu ss, (GKI THPT LƯƠNG THE VINH HÀ NỘI NĂM 2018-2019) Cho hình chóp 5 ABC có đáy 
` ; ` ; 1 2 
ABC là tam giác đều cạnh 1, biết khoảng cách từ A đến (SBC) là E từ B đến (SCA) là từ C đến 
` v30 XLA DÉI A z 3 A r A DÉI r Ar Ẫ* r 
(SAB) là a~ hình chiêu vuông góc của S xuống đáy năm trong tam giác ABC . Tính thể tích khối chóp 
V; ae à 
GE B. L c. L D. | 
36 48 12 24 


Câu 56. (CỤM LIÊN TRƯỜNG HÅI PHÒNG NĂM 2018-2019 LÀN 01) Cho hình chóp 5 ABC có đáy 
là tam giác đều cạnh a. SAB = SCB =90”. Gọi M là trung điểm của SA . Khoảng cách từ A đến mặt phẳng 
(MBC) bằng s, Tính thể tích V của khối chóp S.ABC. 














3 3 3 Si 
Ar Die p. y -5432 er. lie p. y -134 
12 6 3 12 


Câu 57. (THPT CHUYÊN VĨNH PHÚC NĂM 2018-2019 LÀN 3) Cho hình chóp S.ABC có các cạnh 
4= BC =3; SB = AC =4: SC = AB =2xJ5. Tính thể tích khối chóp S.4BC. 


4390 4390 390 4390 
A. uo B. E C. 6 D. go 


Dang 2. THẺ TÍCH KHÓI LANG TRỤ 

Dạng 2.1 Biết chiều cao và diện tích đáy 

Câu 58. (Mã đề 101 - BGD - 2019) Thể tích khối lăng trụ có diện tích đáy B và có chiều cao A là 
A. Bh. B. $ Bh, C. E Bh. D. 35h. 


Câu 59. (MÐ 103 BGD&ÐT NĂM 2017-2018) Cho khối lăng trụ có đáy là hình vuông cạnh a và chiều cao 
bằng 4z. Thê tích của khối lăng trụ đã cho bằng 


A. 16a? B. 4a? C. By D. 2y 
3 3 
Câu 60. (Mã 103 - BGD - 2019) Thể tích khối lăng trụ có diện tích đáy B và chiều cao A là: 
A. BH. B. Bh. C. SCH D. 3Bh. 
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Câu 61. (Mã đề 104 BGD&ĐT NĂM 2018) Cho khối lăng trụ có đáy là hình vuông cạnh a và chiều cao 
băng 2z. Thê tích của khôi lăng trụ đã cho bắng 

2 4 

A. Ža? B. =a C. 2a? D. 4a? 

3 3 
Câu 62. (THPT THIỆU HÓA - THANH HÓA NĂM 2018-2019 LAN 01) Cho khối lăng trụ có diện tích 
đáy bằng a? vã, khoảng cách giữa hai đáy của lăng trụ bằng a6. Tính thể tích V của khối lăng trụ 
SA 3a’ N2 


D.V = 
3 4 


A. V =3@ N2 B. V = N2 Gr- 








Dang 2.2 Thể tích khối lăng trụ đứng 


Câu 63. (ĐÈ THAM KHẢO BGD&ĐÐT NĂM 2018-2019) Thể tích của khối lập phương cạnh 2ø bằng 
A. Bo" B. 2z” C. ei D. 6z 
Câu 64. (Mã đề 104 - BGD - 2019) Cho khối lăng trụ đứng 48C.4'8'C' có đáy là tam giác đều cạnh a và 
AA'=N2a (minh họa như hình vẽ bên dưới). 
A7 e 


Ke 


























4 C 
3 $ k B 
Thê tích của khôi lăng trụ đã cho băng 
3 4 3 3 
a E p. Jr c Jr p. Ar 
2 4 6 12 
Câu 65. (ĐÈ THAM KHẢO BGD&ÐT NĂM 2017) Thể tích của khối lăng trụ tam giác đều có tất cả các 
cạnh băng a. 
3 3 3 3 
Ar nr en nr 


Câu 66. (Mã 102 - BGD - 2019) Cho khối lăng trụ đứng ABC. ARC) có đáy là tam giác đều cạnh a và 
AA' =2a (minh họa như hình vẽ bên). 
4: Gë? 


k 


aÑ c 


Thể tích của khói lăng trụ đã cho bằng 
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3 3 3 
A. 8 i B. vàn C die) D. L , 


Câu 67. (MÃ ĐÈ 110 BGD&ÐT NĂM 2017) Cho khối lăng trụ đứng ABC.A'B'C' có BB' =a, đáy ABC 
là tam giác vuông cân tại B và AC — adi. Tính thể tích V của khối lăng trụ đã cho. 


3 3 
oi a a 


A. V =— B. V =— C. V =a? D. V => 
3 2 6 
Câu 68. (Mã 103 - BGD - 2019) Cho khối lăng trụ đứng ABC.A'B'C' có đáy là tam giác đều cạnh 2a và 
A4A'=3a (minh họa như hình vẽ bên). 


Ai éi 


zeA 


Thể tích của khối lăng trụ đã cho bằng 

A. 6\3a°. B. 332. C. W30. D. V3a’. 
Câu 69. (ĐÈ MINH HỌA GBD&ÐT NĂM 2017) Tính thể tích V của khối lập phương ABCD.A'B'C'D', 
biết AC' adi. 


1 


A.V =a B.V = C. V =3x3a° D.V= sa" 





36a) 
4 


Câu 70. (TRƯƠNG THPT HOANG HOA THAM HƯNG YÊN NĂM 2018-2019) Hình lập phương có 
đường chéo băng a thì có thê tích băng 
BE C. BE D. o, 
4 d 
Câu 71. (Mã đề 101 - BGD - 2019) Cho khối lăng trụ đứng 4BC.4'B'C' có đáy là tam giác đều 
canha và 44'= 43a (minh họa hình vẽ bên). Thể tích khối lăng trụ đã cho bằng. 
A e 


(Se 


A. 3/34). B. 


3 3 3 3 
Ác + B.L. TEL w 
4 2 4 2 

Câu 72. (MÐ 104 BGD&DT NĂM 2017) Cho khối lăng trụ đứng ABC. ABC có đáy ABC là tam giác cân 
với 4B= AC eg, BAC =120°. Mặt phẳng (ABC) tạo với đáy một góc 60°. Tính thê tích V của khối lăng 
trụ đã cho. 

3 3 3 3 

29 ER e =- D. y -34 

8 8 8 4 


A. V 
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Câu 73. (GKI THPT VIỆT ĐỨC HÀ NỘI NĂM 2018-2019) Cho hình lăng trụ đứng ARC ARC có đáy 
là tam giác vuông cân tại B, AB =a và AJB adi. Thể tích khối lăng trụ ARC ABC là 
3 3 3 3 
E B.^— g2 p, #2 
2 6 2 2 


Câu 74. (THPT CHUYÊN VĨNH PHÚC NĂM 2018-2019 LAN 01) Cho lăng trụ đều ABC.A'B'C' . Biết 
rằng góc giữa (A'BC ) và (ARC ) là 30°, tam giác A'BC có diện tích bằng 8. Tính thê tích khối lăng 
mu ABC ABC, 


A. 843. B. 8. E33. D. 842. 


Câu 75. (THPT THIỆU HÓA - THANH HÓA NĂM 2018-2019 LÀN 01) Cho lăng trụ tam giác đều 


A. 








2 
ABC.A'B'C' có điện tích đáy bằng E Mặt phăng (A BC) hợp với mặt phăng đáy một góc 60°. Tính 
thể tích khối lăng trụ 48C.4'8'C'. 


























3 3 3 3 
a. 34043 g.4 v3 c, 5243 p.32'⁄2 
8 8 12 8 
Câu 76. (THPT CHUYÊN LAM SƠN THANH HÓA NĂM 2018-2019 LÀN 01) Cho khối lăng trụ đều 
ABC.A'B'C' có cạnh đáy bằng a. Khoảng cách từ điểm A" đến mặt phăng (.48'C') bằng Se . Thể tích 
của khối lăng trụ đã cho là 
3 3 3 3 
E e CH g E 
4 6 2 2 


Dang 2.3 Thể tích khối lăng trụ xiên 


Câu 77. (SỞ GD&ÐT HÀ NỘI NĂM 2018-2019) Cho lăng trụ 4BC.4'B'C' có đáy ABC là tam giác 
vuông tại B , đường cao 8/7. Biết 4'H L(4BC) và AB =1, AC =2, 44'= J2. Thể tích của khối lăng trụ 
đã cho bằng 

421 7 M21 34/7 


lv. ME Gas BZ 
12 4 4 4 


Câu 78. (SỞ GD&ĐT BÌNH PHƯỚC NĂM 2018-2019 LÀN 01) Cho hình lăng trụ ARC ABC có tắt cả 
các cạnh băng a, các cạnh bên tạo với đáy góc 60°. Tính thê tích khói lăng trụ 4BC.A'B'C' băng 
3 3 3 3 
SE k gi D. 
24 8 8 8 


Câu 79. (HSG BAC NINH NĂM 2018-2019) Cho hình lăng trụ ARC ABC cé đáy ABC là tam giác 
vuông cân tại 4, AC =2V2 , biết góc giữa 4C" và (ABC) bằng 60° và AC =4. Tính thể tích V của khối 
lăng trụ ABC ARC, 

8 _16 


Al B.V : erf D. 84/3 


Câu 80. (KTNL GIA BÌNH NĂM 2018-2019) Cho lăng trụ tam giác ABC.A'B'C' có đáy là tam giác đều 

cạnh a , góc giữa cạnh bên và mặt đáy bằng 30°. Hình chiếu của 4' lên (ABC) là trung điểm 7 của BC. 
Tính thể tích khối lăng trụ 

3 3 3 3 

a` J3 e v13 c. CH p. 20 


2 12 8 6 





A. 

















A. 
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Câu 81. (KSCL THPT NGUYÊN KHUYÊN LAN 05 NĂM 2018-2019) Một khối lăng trụ tam giác có 
đáy là tam giác đều cạnh bằng 3, cạnh bên bằng 2N3 tạo với mặt phẳng đáy một góc 30°. Khi đó thể tích 
khối lăng trụ là: 
A. 2 B. 2L c, Zä n 23 
4 4 4 4 
Câu 82. (GKI THPT LƯƠNG THẺ VINH HÀ NỘI NĂM 2018-2019) Cho hình lăng trụ ABC.A'B'C' 
có đáy là tam giác đều cạnh a, góc giữa cạnh bên và mặt phẳng đáy bằng 30°. Hình chiếu của 4' xuống 
(ABC) là trung điểm BC . Tính thẻ tích khối lăng trụ 48C.4'8'C'. 
DE a3 ö De 
8 24 `4 


Câu 83. (THPT LÊ VĂN THỊNH BÁC NINH NĂM 2018-2019) Cho hình lăng trụ ARC ARC có đáy 


A. 











3 
B. & C. 
8 


ABC là tam giác đều cạnh a, 44'= Sé Biết rằng hình chiếu vuông góc của 4” lên (ABC ) là trung điểm 


BC. Tính thê tích V của khối lăng trụ đó. 
3 3 
A.V =a’ ir- C.y=-5 Dra 
3 44/2 2 

Câu 84. (MÐ 103 BGD&ÐT NĂM 2017-2018) Cho khối lăng trụ ABC.A'B'C', khoảng cách từ C đến 
đường thắng BB' bằng 2, khoảng cách từ 4 đến các đường thắng BB' và CC' lần lượt bằng 1 và V3 , hình 
chiếu vuông góc của A lên mặt phẳng (4'#8'C)) là trung điểm M của B'C' và A'M =2. Thể tích của khối 
lăng trụ đã cho bằng 





B. 1 C. 3 D. 2 


Câu 85. (Mã đề 102 BGD&ÐT NĂM 2018) Cho khói lăng trụ ABC.A'B'C' , khoảng cách từ C đến BB' là 
J5 , khoảng cách từ A đến BB' và CC' lần lượt là 1; 2. Hình chiếu vuông góc của A lên mặt phẳng A'B'C' 

g 1 ý g ` 
là trung điêm M của B'C', A'M = 8 . Thê tích của khôi lăng trụ đã cho băng 

A. 25. B. V5 C. 24/15 D. vI5 

3 3 3 

Câu 86. (Mã đề 101 BGD&ĐT NĂM 2018) Cho khối lăng trụ ARC ARC. khoảng cách từ C đến đường 
thắng BB' bằng 2, khoảng cách từ 4 đến các đường thắng BB' và CC" lần lượt bằng 1 và V3 , hình chiếu 


vuông góc của A lên mặt phẳng (ABC là trung điểm M của BC và A'M = soi Thé tích của khối lăng 
trụ đã cho bằng 
A. 2 B. 1 C. v3 p.23 


3 
Câu 87. (Mã đề 104 BGD&ĐT NĂM 2018) Cho khối lăng trụ 4B8C.4'B'C”. Khoảng cách từ C đến đường 
thắng DR bằng V5, khoảng cách từ A đến các đường thắng BR và CC” lần lượt bằng 1 và 2, hình chiếu 
vuông góc của A lên mặt phẳng LA BC) là trung điểm M của BC và A'M =+/5. Thể tích của khối lăng 
trụ đã cho bằng 


A. V5 B. ` 


J15 2945 2615 
3 SECH VEER 
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Câu 88. (GKI THPT VIỆT ĐỨC HÀ NỘI NĂM 2018-2019) Cho hình lăng trụ 4BCD.A'B'C'D' có đáy 
ABCD là hình thoi cạnh d. 4BC — DUT Chân đường cao hạ từ B' trùng với tâm của đáy 4BCD; góc 
giữa mặt phẳng (DP CC) với đáy bằng DUT Thẻ tích lăng trụ bằng: 
3 3 3 3 
3a N3 B. Zei Ai c. 3a?’ V2 n 29 
8 9 8 4 


Câu 89. (THPT LÊ QUY DON ĐIỆN BIÊN NĂM 2018-2019 LÀN 01) Cho lăng trụ ARC ARC" có đáy 
là tam giác đều cạnh z, hình chiếu vuông góc của điểm Æ lên mặt phẳng (ABC ) trùng với trọng tâm tam 











A. 

















giác ABC. Biết khoảng cách giữa hai đường thắng 44' và BC bằng ` . Tính theo a thê tích của khối 
lăng trụ đã cho. 
3 3 3 3 
a. 90 e v3 c. GC p. 2 
3 24 6 12 


Câu 90. (TOÁN HỌC TUÔI TRÉ NĂM 2018 - 2019 LAN 01) Cho hình lăng trụ 4BC.A'BfC” có 
AA'=2a, tam giác ABC vuông tại C và BAC = 60°, góc giữa cạnh bên BB’ và mặt đáy (ABC) bằng 60° 
. Hình chiếu vuông góc của B’ lên mặt phẳng (ABC ) trùng với trọng tâm của tam giác ABC . Thê tích của 
khối tứ điện Al ABC theo a bằng 
E DE c. 3, H 
208 26 26 208 
Câu 91. (CHUYÊN HÙNG VƯƠNG GIA LAI NĂM 2018-2019 LAN 01) Cho khối lăng trụ ABC. ABC, 
tam giac A'BC co diên tích bằng 1 va khoang cach tư 4 đến 
mặt phẳng ( 48C ) bằng 2. Thể tích khối lăng trụ đã cho bằng 
A. 6. B.3. Kär? D. 1. 


Câu 92. (THPT THIỆU HÓA - THANH HÓA NĂM 2018-2019 LÀN 01) Cho lăng trụ tam giác 
ABC.A'B'C' có đáy ABC là tam giác đều cạnh a. Hình chiếu của điểm A" trên mặt phăng (48C) trùng 




















2 
vào trọng tâm G của tam giác ABC . Biết tam giác A'BB' có diện tích bằng = . Tính thê tích khối lăng 
trụ 48C.4'B'C'. 
3 3 3 3 
Á. E B. SS C. Li D. SE 


Dạng 3. THẺ TÍCH KHÓI DA DIEN KHÁC 


Câu 93. (ĐÈ THAM KHẢO BGD & ÐT 2018) Cho hình vuông ABCD và ABEF có cạnh bằng 1, lần lượt 
năm trên hai mặt phăng vuông góc với nhau. Gọi S là điêm đôi xứng của B qua đường thăng DE Thê tích 
của khôi đa diện ABCDSEF băng 

AL pH C.2 D. Ž 

6 12 3 6 

Câu 94. (Mã đề 104 - BGD - 2019) Cho lăng trụ ABC ABC có chiều cao bằng 4 và đáy là tam giác đều 
cạnh bằng 4. Gọi M,N và P lần lượt là tâm của các mặt bên ABB'A', ACC'A' và BCC"B'. Thê tích của khối 
đa diện lỗi có các đỉnh là các điểm 4,B,C,M,N,P bằng 


A. 8/3. B. 6/3. c. 203. p, 13. 


3 3 
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Câu 95. (Mã 103 - BGD - 2019) Cho lăng trụ ARC ABC có chiều cao bằng 6 và đáy là tam giác đêu cạnh 
băng 4. Gọi M, N, P lân lượt là tâm các mặt bên ABB'A', ACC'A', BCC B'. Thê tích khôi đa diện lỗi có các 
đỉnh là các điểm 4,B,C,M,N,P bằng 


A. 943. B. 1043. GI, D. 1243. 
Câu 96. (Mã 102 - BGD - 2019) Cho lăng trụ 48C.4'B'C' có chiều cao bằng 8 và đáy là tam giác đều 
cạnh bằng 4. Gọi M,N và P lần lượt là tâm các mặt bên ABB'A', ACC'A' và BCC'B'. Thể tích của khối 
đa diện lồi có các đỉnh là các điểm A, B,C,M,N,P bằng 

a 20 B. 1643. c. 283. 

3 3 

Câu 97. (Mã đề 101 - BGD - 2019) Cho lăng trụ ABC.A'B'C' có chiều cao bằng 8 và đáy là tam giác đều 
cạnh băng 6. Gọi M, N và P lân lượt là tâm của các mặt bên 4BB'4', 4CC'4' và BCC'B'. Thê tích của 
khối đa diện lồi có các đỉnh là các điểm 4,8,C,M⁄,N,P bằng 

A. 3043. B. 3643. C 23. D. 2143. 


D. 1243. 


Câu 98. (CHUYÊN HA LONG NĂM 2018-2019 LÀN 02) Thể tích của bát diện đều canh bằng av3 là. 


4 
A. 6đ. B. V6a). C. SÉ D oi, 
Câu 99. (THPT THIỆU HÓA - THANH HÓA NĂM 2018-2019 LAN 01) Cho hình lập phương 
ABCDA'B'C'D' cạnh o Gọi M là trung điểm của BC, N thuộc cạnh CD thỏa = = d Mặt phẳng 
(A'MN) chia khối lập phương thành hai khối, gọi (H) là khối chứa điểm A . Thẻ tích của khối (H) theo o 
là? 














3 3 3 3 
53a B. 55a c. 47a D. 65a 
137 144 154 113 
Câu 100. Cho một hình lập phương có cạnh bằng a. Tính theo a thể tích của khối bát điện đều có các đỉnh 


là tâm các mặt của hình lập phương. 


A. Pa B. Tư G EE? D. a”. 
4 6 12 


Câu 101. (THPT YÊN KHÁNH - NINH BÌNH - 2018 - 2019) Cho hình hộp chữ nhật ABCDA'B'C'D'. 
2ax5 2a\5 . 5 sửa 

Khoảng cách giữa AB và B'C là giữa BC và AB' là a giữa AC và BD' là se Thẻ tích 
của khối hộp đó là 

A. Hoi. B. 4đ`. .24. Do, 
Câu 102. (THPT NGÔ GIA TỰ VĨNH PHÚC NĂM 2018-2019 LAN 01) Cho hình hộp chữ nhật 
ABCD.A'B'C'D' có AB=a,BC =2a, AC' =3a . Diëm N thuộc cạnh BB' sao cho BN =2NB', điểm M 
thuộc cạnh DD' sao cho D'M =2MD. Mặt phăng (A'MN) chia hình hộp chữ nhật làm hai phân, tính thé 
tích phần chứa điểm C'. 

A. Aal, B. a°. C. 2a°. D. Ai, 
Câu 103. (SỞ GD&ÐT THANH HÓA NĂM 2018 - 2019) Cho hình chóp đều S.ABC có đáy cạnh bằng 
a , góc giữa đường thắng SA và mặt phẳng (ABC) bằng 60°. Gọi A. 8", C' tương ứng là các điểm đối xứng 
của 4, B, C qua Š. Thể tích V của khối bát điện có các mặt ABC, ABC ABC, BCA, C'AB, ABC, 
BAC. CA'B' là 
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3 3 3 
Ar l B.V=23a!. en l nu Ar l 


Dạng 4. TÍ SÔ THẺ TÍCH 
Dang 4.1 Tỉ số thể tích của khối chóp 


Câu 104. (THPT QUỲNH LƯU 3 NGHỆ AN NĂM 2018-2019) Cho hình chóp $.48C. Gọi M, N, P 


f e SR 4 , 
lần lượt là trung điêm của SA, SB, SC Ti sô thê tích —Š“ băng 
A MNP 


A.12. B.2. C. §. D. 3. 
Câu 105. (THPT LÊ VĂN THỊNH BAC NINH NĂM 2018-2019) Cho tứ diện WPQ. Gọi I; J; K 


x B SS V : 
lân lượt là trung điêm của các cạnh MN ; MP; MQ . Tỉ sô thê tích —— = băng 
MNPQ 


A k e- D. 


œ | = 


4 6 


Câu 106. (THPT LÊ VĂN THỊNH BAC NINH NĂM 2018-2019) Cho hình chóp S.ABCD . Gọi Ar. P. 
C', D' theo thứ tự là trung điêm của SA, SB, SC, SD . Tính tỉ sô thê tích của hai khôi chóp S.A'B'C'D' và 
S.ABCD. 
E B. 1 g D. 
16 4 8 
Câu 107. (GKI THPT LƯƠNG THÉ VINH HÀ NỘI NĂM 2018-2019) Cho hình chóp S.ABC có thể 
tích băng V Gọi G là trọng tâm tam giác SBC Mặt phăng (ø) đi qua hai dëm 4,G và song song với BC 
. Mặt phẳng (æ) cắt các cạnh Sp. SC lần lượt tại các điểm M và. Thẻ tích khối chóp 5. AMN bằng 
de B. É g2 A 
9 2 9 4 
Dang 4.2 Tỉ số thể tích các khối đa diện 


[| 


Câu 108. (ĐÈ THAM KHẢO BGD&ĐT NĂM 2017) Cho khối tứ diện có thể tích bằng V Gọi V’ là thể 
tích của khối đa diện có các đỉnh là các trung điểm của các cạnh của khối tứ diện đã cho, tính tỉ số SC 

"tr 3 "tr a "E 2 V 4 
Câu 109. (GKI THPT VIỆT ĐỨC HÀ NỘI NĂM 2018-2019) Cho hình chóp S.48CDE có đáy là hình 
ngũ giác và có thê tích là V . Nêu tăng chiêu cao của chóp lên 3 lân đông thời giảm độ dài cạnh đáy đi 3 lân 


ta được khối chớp mới S'.A'B'C'D'E' có thể tích Er. Ti số = là 


h2 r r ] f 1 
v màn "Tái SE 


LẺ CG nl 

5 3 
Câu 110. (SÓ GD&ÐT NINH BÌNH LAN 01 NĂM 2018-2019) Cho khối chóp tam giác ABC có đỉnh 
S và đáy là tam giác 48C. Gọi H là thê tích của khôi chóp. Mặt phăng đi qua trọng tâm của ba mặt bên của 
khôi chóp chia khôi chóp thành hai phân. Tính theo H thê tích của phân chứa đáy của khôi chóp. 


A. 3y, B. SE BN Bi D. A 
64 64 27 27 


A. 3 B 
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Câu 111. (CHUYÊN LÊ THÁNH TÔNG NĂM 2018-2019 LAN 01) Cho lăng trụ ARC ARC. M là 
trung điểm CC”. Mặt phăng (48M) chia khối lăng trụ thành hai khối đa diện. Gọi V, là thể tích khối lăng 


` ` ` Ae E DÉI ` . r E V 
trụ chứa đỉnh C và V, là thê tích khôi đa diện còn lại. Tính tỉ sô A : 
2 


TS B. S 
5 5 
Câu 112. (CHUYÊN LƯƠNG THE VINH ĐỎNG NAI NĂM 2018-2019 LÀN 01) Cho hình hộp 


ABCD.A'B'C'D' có I là giao điểm của AC và BD. Gọi V, và V, lần lượt là thể tích của các khối 


C. D. 


= NI 
)|— 


ABCD.A'B'C'D' và I.A'B'C' . Tính tỉ só R 
2 
Ấy Bie. c te. na 
V, V, 2 V, V, 


Câu 113. (HSG BÁC NINH NĂM 2018-2019) Cho hình chóp S.4BCD có đáy ABCD là hình bình hành. 
Gọi M,N lân lượt là trung dëm của AD; SC. 7 là giao điêm của BM và AC Tính tỷ sô thê tích của hai 
khối chóp ANIB và S.ABCD 

1 1 

= .. C. — . — 

16 8 12 24 
Câu 114. (ĐÈ MẪU KSNL ĐHQG TPHCM NĂM 2018-2019) Cho khối lăng trụ ARC ABC. Gọi E, 
F lần lượt là trung điểm của 44”, CC”. Mặt phẳng (BEF) chia khối lăng trụ thành hai phần. Tỉ số thể tích 
của hai phần đó là 

1 1 2 


A. —. B. 1. NEG? D. —. 
3 2 3 


Câu 115. (THPT QUANG TRUNG ĐÓNG ÐA HÀ NỘI NĂM 2018-2019) Cho hình chop S.ABCD có 


B D. 


: ? 1 i 
đáy là hình vuông ABCD canh a, góc giữa mặt bên và mặt phăng đáy là o thoả mãn cos ø = en Mặt phăng 


(P) qua 4C và vuông góc với mặt phăng (SAD) chia khối chóp S.4BCD thành hai khối đa diện là khối 

chop N.ACD và đa diện chứa đỉnh S . Ti số hai khối đa diện đó gần nhất với giá trị nào trong các giá trị sau? 
A. 0.11 B. 0.13 C. 0.7 l D. 0.9 

Câu 116. (THPT HÀM RÒNG THANH HÓA NĂM 2018-2019 LÀN 1) Cho tứ diện ABCD, trên các 


cạnh BC, BD, AC lần lượt lấy các điểm M, N, P sao cho BC=3BM, BD=ŻBN, AC=2AP. Mặt 


phăng (MNP) chia khối tứ diện ABCD thành hai phàn có thể tích là V, V,. Tính ti só 2 
2 


V 3 V% _15 T 


KEE Ri E = Lë 
V, 19 V, 19 V, 19 V, 13 


an 


Câu 117. (THPT MINH KHAI HÀ TĨNH NĂM 2018-2019) Cho hình chóp S-4BCD có đáy 4BCD là 
hình thoi cạnh d. BAD =60° và SÁ vuông góc với mặt phẳng (ABCD). Góc giữa hai mặt phẳng (SBD) và 
(ABCD) bằng 45”, Gọi M là điểm đối xứng của C qua B và N là trung điểm của SC Mặt phẳng (MND) 
chia khối chóp $-4BCD thành hai khối đa diện, trong đó khối đa diện chứa đỉnh Š có thể tích là 1, khối 


` .. cự Ze ` ? ` YLA r A V 
còn lại có thê tích là V, (tham khảo hình vẽ bên). Tính tỉ sô —. 
2 
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AZ 


r - i.. \ >p 


_—- E E n3-2 
SE AE A y, 5 


A 


Câu 118. (CHUYÊN TRÅN PHÚ HAT PHÒNG NĂM 2018-2019 LÀN 02) Cho khối chóp $.4BCD có 
đáy ABCD là hình vuông cạnh băng a, SA=2a. Hai mặt phăng (SAB)và (SAD)cùng vuông góc với 
(ABCD). Một mặt phẳng (P) qua 4 và vuông góc SC, cắt các cạnh $B,SC,SD lần lượt tại B',C',D' . Gọi 
V, và V, lần lượt là thê tích của khối chóp S.AB'C'D' và khối đa diện ABCD.D'C'B' . Ti số WM bằng 


2 


8 32 
Câu 119. (THPT LÊ QUÝ ĐÔN ĐÀ NĂNG NĂM 2018-2019) Cho hình lập phương ABCD.A'B'C'D' có 
cạnh băng 1. Gọi V, là thê tích phân không gian bên trong chung của hai hình tứ diện 4CB'D' và 4Œ BD, 
V, là phần không gian bên trong hình lập phương đã cho mà không bị chiếm chỗ bởi hai khối tứ diện nêu 


B. A D. 
7 


| — 


¬ `. 86 `. 
trên. Tính tỉ sô —>? 
1 


A. 3. e e D. 2. 


42 42 
Câu 120. Cho khối chóp S.48CD có đáy ABCD là hình vuông cạnh bằng a, S$4=2a. Hai mặt phẳng 
(S4B) và (SAD) cùng vuông góc với (ABCD). Một mặt phăng (P) qua 4 và vuông góc SC, cắt các cạnh 
SB,SC,SD lần lượt tại B',C',D' . Gọi V, và V, lần lượt là thể tích của khối chóp S.4B'C'D' và khối đa diện 
ABCD.D'C'B' . Ti số = bằng 
2 
E = p. L 
15 13 Wa 
Câu 121. Cho hình chóp SABCD có đáy là hình bình hành. Gọi AM NP O lân lượt là trọng tâm của các 
tam giác S4B,SB8C,SCD,SD4. Gọi O là điểm bất kỳ trên mặt phăng đáy ABCD . Biết thể tích khối chóp 
OMNPO bằng V . Tính thê tích khối chóp SABCD . 
27 9 27 
S B. £V. g7: D. “V. 
8 2 4 4 
Câu 122. (THPT MINH CHÂU HƯNG YÊN NĂM 2018 — 2019) Cho khối chóp S.A4BCD có đáy ABCD 
là hình bình hành, gọi M là trung dëm của SC . Mặt phăng chứa AM và song song với BD căt SB, SD lân 
lượt tại P,Q . Biết thể tích khối chóp S.48CD bằng V. Tính thể tích khối chóp S.4PMO. 
a. £ B. L c. É p. 
4 8 3 6 
Dang 4.3 Ứng dụng tỉ số thể tích để tìm thể tích 


B. 


Ale 
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Câu 123. (ĐÈ 01 ĐÈ PHÁT TRIEN ĐÈ THAM KHẢO BGD&ĐT NĂM 2018-2019) Cho khỗi lăng trụ 
ABC.A'B'C' có thê tích bằng 2. Gọi M là trung điểm của đoạn thắng 4⁄/ và 

N là điểm nằm trên cạnh BB' sao cho BN =2B`N. Đường thắng CM cắt đường thắng CA tại P, 
đường thắng CN cắt đường thắng CR tại Q. Thê tích của khối đa diện lồi 4'MPB'NO bằng 


Ân B. Š. e. w, 
9 9 3 9 





Câu 124. (THPT YÊN KHÁNH - NINH BÌNH - 2018 - 2019) Cho hình chóp $.48CD, đáy ABCD là 
hình vuông cạnh a; SA = ax3 ; SA L (ABCD). Gọi M,N lần lượt là trung điểm của SP: SD. mặt phăng 
(AMN) cắt SC tại I. Tính thê tích của khối đa diện ARCDMIN 


3 3 3 3 
A.y- v34) B. y- ig c. y -SLE p. y- Di 
18 18 6 36 

Câu 125. (THPT CHUYÊN BÁC NINH LAN 01 NĂM 2018-2019) Cho khối hộp ABCDA'B'C'D' có thể 
tích bằng 2018. Gọi M là trung điểm của cạnh AB . Mặt phẳng (øÐ) chia khối chóp ABCHDA BCD 
thành hai khối đa diện. Tính thê tích phần khối đa diện chứa đỉnh A. 

a, 5045 e 7063 c, 10090 p. 7063 

6 6 17 12 

Câu 126. (KSCL THPT NGUYÊN KHUYÉN LÀN 05 NĂM 2018-2019) Cho hình chóp S.ABCD có 
đáy là hình bình hành và thể tích V = 270. Lấy điểm S' trong không gian thỏa mãn ŠŠ' = -2ŒB. Tính thê 
tích v của phần chung của hai khối chóp 9.ABŒD và S'.ABƠD. (tham khảo hình vẽ sau) 














S ey 





B c 

A. v =120. B. v = 150. C. v = 180. D. v = 90. 
Câu 127. (THPT CHUYÊN BAC NINH LÀN 01 NĂM 2018-2019) Cho hình chóp SABC có 
S4=1,SB =2,SC =3 và ASB = 60°, BSC = 120°, CSA =90° . Tính thể tích khối chóp S.ABC . 


A. v2 B. v2 C. y2 D. v2 
2 6 4 
Câu 128. (ĐỀ 04 VTED NĂM 2018-2019) Cho khối chóp S.ABCD có đáy là hình bình hành thể tích bằng 
1. Gọi M là điểm đối xứng của Cqua BN là trung điểm cạnh SC. Mặt phăng (MDN) chia khối chóp 
S.ABCD thành hai khối đa diện,thể tích của khối đa diện chứa đỉnh S bằng 
TS B. Ž ge D. 
6 8 19 12 
Câu 129. (TRƯỜNG THPT LƯƠNG TÀI SÔ 2 NĂM 2018-2019) Cho hình chóp S.A4BCD có đáy là 
hình vuông, mặt bên (S4B ) là một tam giác đều nàm trong mặt phẳng vuông góc với mặt đáy (ABCD) và 


I 


có diện tích bằng ZNE (avan). Môt măt phăng đi qua trọng tâm tam giác SAB và song song vói măt đáy 





(ABCD) chia khối chóp S.48CD thành hai phần, tính thể tích V của phàn chứa điểm S ? 
A. V =24 B.V =8 C. V =12 D. V =36 
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Câu 130. (GKI THPT LƯƠNG THẺ VINH HÀ NỘI NĂM 2018-2019). Cho hình chóp S.48CD có đáy 
ABCD là hình bình hành. Gọi M,N lân lượt là trung dëm các cạnh Sp SC. Tính thê tích khôi chóp 
S.AMND , biết rằng khối chóp S.48CD có thể tích bằng a°. 
3 3 3 3 
A. & B. =— E 
4 8 2 8 
Câu 131. (THPT-THANG-LONG-HA-NOI-NAM-2018-2019 LẦN 01) Cho hình chóp S.ABCD , gọi 
1,J,K,H lân lượt là trung dëm của các cạnh SA, SB,SC,SD . Tính thê tích khôi chóp S.4BCŒCD biệt răng 
thể tích khối chóp S.IJKH là 1 
A. 16. B. 8. C2. D. 4. 
Câu 132. (CHUYÊN LÊ THÁNH TÔNG NĂM 2018-2019 LAN 01) Cho hình chóp S.48C có đáy là 
tam giác ABC vuông cân ở B, AC oO. SA vuông góc với mặt phẳng (ABC) và S4= a. Gọi G là trọng 
tâm của tam giác SBC Một mặt phẳng đi qua hai điểm 4, G và song song với BC cắt SB, SC lần lượt tại 
B' và C”. Thê tích khôi chóp AS ARC băng: 
2a? a? 4a? 2a? 
, —: B. —. C.— D.—. 
27 9 27 ` 9 
Câu 133. (CHUYÊN LÊ QUÝ DON QUẢNG TRI NĂM 2018-2019 LAN 01) Cho hình chóp S.4BCD 
có đáy là hình bình hành và có thể tích bằng 48. Trên cạnh SR. SD lấy điểm M,N sao cho SM = MB, 
SD =3SN . Mặt phẳng (AMN) cắt SC tại P. Tính thể tích V của khối tứ diện SMNP. 


AIS SH C. V =2. D. V =1. 


Câu 134. (TT THANH TƯỜNG NGHỆ AN NĂM 2018-2019 LÀN 02) Cho hình chóp S-4BCD có đáy 
ABCD là hình bình hành. Gọi Ù là trung điểm SB, P thuộc đoạn SC sao cho SP =2PC,M thuộc đoạn 3⁄4 


sao cho SM =SMA. Mặt phẳng (MNP) cắt SD tại O. NP cát BC tai ECO cắt DPtại K Biết rằng thể 


tích khối chóp EPOR bằng 18CM. Thẻ tích khối chóp SMNPQ bằng 


A. 65cm'. B. “em së C. 75cm. D. 70œm'. 


Dạng 5. BÀI TOÁN THỰC TÊ VÀ BÀI TOÁN CỰC TRI 


Câu 135. (Mã đề 102 BGD&ĐT NĂM 2018) Ông A dự định sử dụng hết 6,7m? kính để làm một bê cá 
bằng kính có dạng hình hộp chữ nhật không nắp, chiều däi gấp đôi chiều rộng (các mối phép có kích thước 
không đáng kê). Bê cá có dung tích lớn nhất bằng bao nhiêu (kết quả làm tròn đến hàng phần trăm). 

A. 1,23m? B. 2,48m” C. 1,57m? D. 111m” 


Câu 136. (Mã đề 104 BGD&ÐT NĂM 2018) Ông A dự định sử dụng hết 5,5 m? kính để làm một bê cá có 
dạng hình hộp chữ nhật không nắp, chiều dài gấp đôi chiều rộng (các mỗi ghép có kích thước không đáng kô). 
Bê cá có dung tích lớn nhât băng bao nhiêu (kêt quả làm tròn đên hàng phân trăm)?: 

A. 1,40 m? B. 1,01 m C. 1,51 m° D. 1,17 m? 


Câu 137. (THPT LÊ QUY DON ĐIỆN BIÊN NĂM 2018-2019 LAN 01) Người ta cần xây dựng một bé 
bơi có dạng hình hộp chữ nhật có thê tích là 125mm. Đáy bê bơi là hình chữ nhật có chiều dài gấp ba lần chiều 
rộng. Tính chiều rộng của đáy bề bơi để khi thi công tiết kiệm nguyên vật liệu nhất (kết quả làm tròn đến hai 
chữ số thập phân)? 

A. 3,12m B. 3,82m C. 3,62m D3,42m 
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Câu 138. (THPT CÁM GIÀNG 2 NĂM 2018-2019) Người ta muốn thiết ké một bë cá bằng kính không 
có nắp với thê tích 72 dmỶ, chiều cao là 3dm . Một vách ngăn (cùng bằng kính) ở giữa, chia b cá thành hai 
ngăn, với các kích thước a,b (đơn vị dm) như hình vẽ. Tính a,b để bê cá tốn ít nguyên liệu nhất (tính cả 
tắm kính ở giữa), coi bề dày các Gm kính như nhau và không ảnh hưởng đến thể tích của bể. 


3 dm 








SEH 


A. o id dm: b=A24dm. B. z=6dm; b=4dm. 
C. a=3V2dm; b= 442 dm. D. a=4dm; b=6dm. 


Câu 139. (MÃ ĐÈ 110 BGD&ÐT NĂM 2017) Xét khối tứ diện ABCD có cạnh AB =x và các cạnh còn 
lại đều bằng 2V3 . Tìm x để thể tích khối tứ diện ABCD đạt giá trị lớn nhất. 
A xaa B. x=3V/2 C. x=v6 D. x=2x3 


Câu 140. (SÓ GIÁO DỤC ĐÀO TẠO VĨNH PHÚC NĂM 2018 - 2019 LAN 01) Xét khối chóp S.4BC 
có đáy là tam giác vuông cân tại 4, SA vuông góc với mặt phẳng đáy, khoảng cách từ A đến mặt phẳng 
(SBC) bằng 3. Gọi o là góc giữa hai mặt phăng (SBC) và (ABC), giá trị cosœ khi thể tích khối chóp 
Š.ABC nhỏ nhất là 


42 v3 v6 


A. —. B. &.-—. D —. 
2 3 3 


Câu 141. (CHUYÊN LÊ THÁNH TÔNG NĂM 2018-2019 LÀN 01) Cho hình hộp chữ nhật 
ABCD.A'B'C'D' có AB =x, AD =1. Biết rằng góc giữa đường thắng A'C và mặt phẳng (4884) bằng 
30°. Tìm giá trị lớn nhất J„„. của thể tích khối hộp ABCD.A'B'C'D' . 


wN 


A.V 


max 


max = C. V nas Cer? D. V hax ar 
` 4 32 2 


Câu 142. (THPT QUỲNH LƯU 3 NGHỆ AN NĂM 2018-2019) Nhân ngày quốc tế Phụ nữ 8 — 3 năm 
2019. Ông A đã mua tặng vợ một món quà và đặt nó trong một chiếc hộp chữ nhật có thê tích là 32 (đvtt) có 
đáy là hình vuông và không nắp. Đề món quà trở nên đặc biệt và xứng tâm với giá trị của nó, ông quyết định 
mạ vàng chiếc hộp, biết rằng độ dày của lớp mạ trên mọi điểm của chiếc hộp là không đổi và như nhau. Gọi 
chiều cao và cạnh đáy của chiếc hộp lần lượt là A và x. Để lượng vàng trên hộp là nhỏ nhất thì giá trị của A 


và x là? 

A. h=2,x=4. B. a= 2x54, C. h=2,;, x=1. D. h=4, x=2. 
Câu 143. (THPT LÊ VĂN THỊNH BÁC NINH NĂM 2018-2019) Xét tứ diện 4BCD có các cạnh 
AB= BC =CD= D4=I và AC, BD thay đôi. Giá trị lớn nhất của thể tích khối tứ diện 48C bằng 

a. Zi p4 e Zi n Zi 

27 27 d d 

Câu 144. (THPT CHUYÊN VĨNH PHÚC NĂM 2018-2019 LAN 01) Cho hình chóp SABC có 
SA = x,SB = y, AB = AC = SB = SC =1. Thể tích khối chóp SABC đạt giá trị lớn nhất khi tổng x+y bằng 


D 4/3 














2 
BE B. 3 C. 
v3 


lr 
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Câu 145. (THPT MINH CHÂU HUNG YÊN NĂM 2018 - 2019) Cho hình hộp chữ nhật 
ABCD.4'B'C 'D' có tông diện tích tât cå các mặt là 36, độ dài đường chéo AC' băng 6. Hỏi thê tích của 
khối hộp lớn nhất là bao nhiêu? 

A. 8/2 B. 6V6 C. 244/3 D. 1642 


Câu 146. (CHUYÊN BAC NINH NĂM 2018-2019 LÀN 03) Cho hình chóp S.4BCD có SC=x 
(0 <x<ax3 ). các cạnh còn lại đều bằng a. Biết rằng thể tích khối chóp S.48CD lớn nhất khi và chỉ khi 


axm 
n 





y= (m,n e N’) . Mệnh đề nào sau đây đúng? 


A. m+ 2n =10. B. m -n =30. C. 2n”—3m <15. D. 4m—n” =—20. 
Câu 147. (CHUYÊN HẠ LONG NĂM 2018-2019 LÀN 02) Cho tứ diện ABCD có AB =x, CD = y, tất 
cả các cạnh còn lại bằng 2. Khi thể tích tứ điện ABCD là lớn nhất tính xy . 
AZ. B., SE D. L. 
3 3 3 3 
Câu 148. (THPT QUANG TRUNG ĐÓNG ÐA HÀ NỘI NĂM 2018-2019) Cho hình chóp S.4BCD có 
đáy ABCD là hình bình hành và có thê tích V. Điểm P là trung điểm của SC , một mặt phẳng qua AP cắt 


hai cạnh SD và SB lần lượt tại M và N. Gọi V là thé tích khối chóp S.4MPN . Giá trị lớn nhất của S 
thuộc khoảng nào sau đây? 


Jl ai eÍM} vil 


Câu 149. (THPT QUANG TRUNG ĐÓNG ĐA HÀ NỘI NĂM 2018- 2019) Trong một cuộc thi làm đồ 
dùng học tập do trường phát động, bạn An nhờ bố làm một hình chóp tứ giác đều bằng cách láy một mảnh tôn 


hình vuông ABCD có cạnh bằng 5cm (tham khảo hình vẽ). 
4 D 


B C 
Cắt mảnh tôn theo các tam giác cân AEB, BFC, CGD, DHA và sau đó gò các tam giác AEH , BEF, CFG 
, DGH sao cho bốn đỉnh 4, B, C, D trùng nhau tạo thành khối chóp tứ giác đều. Thể tích lớn nhất của khối 
chóp tứ giác đêu tạo thành băng 
410 4410 810 8/10 
a 10 DEI c, SI p. EI 
3 5 3 5 
Câu 150. Cho khối lập phương 48CD.4'B'C'D' canh a. Các điểm M,N làn lượt di động trên các tia 
AC, BD sao cho AM + B'N = a2 .Thể tích khối tứ điện AMNB' có giá trị lớn nhất là 
3 3 3 3 
K B. c, (CH p, #2 
12 6 6 12 
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Câu 151. (SỞ GD&ÐT BÁC NINH NĂM 2018-2019 LÀN 01) Cho tứ diện SABC có G là trọng tâm tứ 


diện, mặt phẳng quay quanh 4G cắt các cạnh SR. SC lần lượt tại M,N . Giá trị nhỏ nhất của tỉ số Vs au 
A ABC 
là? 
Ấy”. B. 2, c. L, D. L. 
9 8 3 2 


PHÀN B. LỜI GIẢI THAM KHẢO 


Dạng 1.THÊ TÍCH KHÓI CHÓP 
Dạng 1.1 Biết chiều cao và diện tích đáy 
Câu 1. 
Loi giai 
Chon A 
Thể tích của khối chóp có chiều cao bằng ø và diện tích đáy bằng B là: V = 28h 


Câu2. Chọn B 
Khối chóp có đáy là hình vuông cạnh a nên có diện tích đáy: S đáy = a. 
Chiều cao j= 2a. 


, l 1 1 2 
Vậy thé tích khối chóp đã cho là V = z5 h= z% Zu = Ge . 


đáy 
Câu 3. Chọn D 
Thê tích khói chóp: V = SB = Sdt = Zei . 
Dạng 1.2 Cạnh bên vuông góc với đáy 
Câu4. Chọn D 








D = 
Ta co SA L( ABCD) = SA là đương cao cua hình chop 


Thể tích khối chop S.4BCD: V = SE = sẻ 2.a =—— 
Câu5. Chọn A 
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S 
C 
A 
B 
1 
Ta có BC” = AB? + AC” suy ra AABC vuông tại A S„„.=24, V = 3 SAnc SA =32 
Câu 6. Chọn D 
: 1 NVa 
Ta có Sisco = Ce V; xgcp = lun = E . 
S 
A C 


Câu 7. 


3 
a 
3.— 
3ƒ Ac A 
Saase ENEE 
A 


SÉ? 


1 
lò que = Sec => SA = 


Câu 8. Chọn C 
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A 
oi? 
AR c 
B 
Ta có SA là đường cao hình chóp 
2 
Tam giác ABC đều cạnh a nên 5. = SE 
2 3 
Vậy thể tích cần tìm là: E, = d S ` EH e 


Câu 9.  ChọnC 





Góc giữa SD và mp là DSA =30°. 


AD 
Ta có SA = =ax3. 
GEERT 
3 
E v3 
3 3 
Câu 10. Chọn D 








Ck B 
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e 1 adi oi 


D lao = >V, zs 
ABC 4 S.ABC 3 4 12 
Câu 11. Chọn C 








Ta có Ứ¿gep = 34D.-.AB.BC = SIE =400 





. ; : 1 1 
Câu 12. Din tích tam giác ABC vuông cân tại 4 là: S 3pc = St vàn = gan SE 
Zë Ấn củ 2 š 1 1 2 2a? 
Thê tích khôi chóp S.ABC là: V; ,„¿ = Sen = Trang SES 
A 
A X C 
d 
Câu 13. S 
Ta có BC? = AC? - AB? =3a? BC oi. 
! l 11 l Ee 
Vậy Pa SẺ. A1 A Xi 3.a= 6 
Câu 14. Chọn A 
D 
H 
B 
D C 
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Ta có BC L AB,BC LSA => BC L AH. Kẻ AH LSB > AH 1 (SBC). 





oli 
Suy ra dl A;|SBC]Ì|=AH=——. 
uy ra d(A;(SBC)) > 
bà S : „1 1 1 
Tam giác SAB vuông tại A có: ———=——+——>SẢ=ñq. 
AT SA“ AB 
` 1 o 
Vậy Vasco = a Das = ES 


Câu 15.  Chọn.C 





Ta có A sen = Ba. 
(SBC)^( ABCD) = BC 

Vì {BC1SBc(SBC) =((S8C).(4BCD)) =(SB; AB) = SBA. 
BC L AB c (ABCD) 








Vậy SBA =60° 
: cũ A o SA 5 
Xét tam giác vuông SAB có: tan 60° = F => SA = AB.tan 60° = a43 


| 1 
VẬY Vs anco =2 Sasco SA = SCH 3.aJ3 =a. 


Câu 16. Chọn B 





+) Do ABCD là hình vuông cạnh a nên: Ba = 8” 
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+) Chứng minh được BC L (SAB) => góc giữa SC và (SAB) là CSB = 30°. 








+) Đặt SA =x => SB =2” +ä”. Tam giác SBC vuông tại B nên tan CSA = tan 30° = = £ 
3 
Ta được: e +8? =m|3—>x=ø.A2. 
ir 3 
Vậy Ven =2 `. La 2.a (vtt) 


Câu 17. Chọn B 


C 
Ta có: 
+ AAĐC vuông cân tại C, 4B = 4a suy ra 
AC= BC =2a42. 


Do đó: S gc = SAC.BC = 4a”. 
+ $4.L(ABC)—> SA L AB = A4BC vuông tại A 


SA NERT — AB? = \|(6a)”—(4a)” = 2ax5. 


+ Khối chóp 5 ABC có %4.L(4BC) 











3 
ssija 0ý, 4= Mu” 08/5 =c= v5 
3 3 3 
3 3 
Vậy tỷ số: -a= SE 
3V 3.8a`jJS 40 
3 
Câu 18. Chọn A 
A 
N] 
A ` C 
K- 
B 
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ABC là tam giác vuông tại B, AB =a, ACB =60° > BC = 





(S8.(48C)) =( SB, AB) = 45” nên tam giác SAB vuông cân tại S > §4= 48= a 





3 
BA.BC.SA= Lạ, DECHE v3 


1 | 
e = 
AN. ARC 3 AARC &-; 6 3 18 


v= 


Câu 19. Chọn C 





Kẻ AE LBD 
((SBD),(4BCD)) = SEA = 60° 
Xét A4BD vuông tại 4 
2 
gp- _4DAB_ _ 24” _ 2ax5 
jAD?+AB? a5 5 
Xét ASAE vuông tại 4 


SA = AE.tan 600 EE SC 














Khi đó thể tích sS. Së 


3 
Latz =1. 3 2 _- 





AB 
tan 60° 





B 


3 
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Câu 20. Chọn C 
Theo giả thiết ta có đường thăng SC tạo với mặt phăng (SAB) góc 30°. 
Nên ASC =300. 

1 | Jä oi 


Ta pm AC.BC.sin.4CB leg, 
Geer, 2 2 2 


Xét tam giác AABC ta có AB? = AC? + BC? -2AC.BC.cos ACB = 7a? 
Gọi H là hình chiêu vuông góc của C trên AB khi đó do đường thăng SC tạo 
với mặt phẳng (SAB) góc 30° nên CSH =30°. 
2 
SEH 
2 7 
CH ` oi) 


sin 20! 7 











Xét AABC ta có CHA = 








Xét ASAC vuông tại 4 ta có SA = VSC? AC? = Án 


` 1 1 ax35 N3 a 105 
Vậy eg T = PIN: 


A 


Xét ASCH vuông tại H tacó SC = 








Câu 21. S 
1 


| 
Bien © 6643 = Ben > Sasco = 444/3 


Suy ra Ž4B.AD Ý 2BCCD =4443 © 5AD +3CD = 44. (1) 


Có: V; asco = 


Áp dụng định lí Pitago trong 2 tam giác vuông 48D; BCD , ta có: 
AB” + AD? = BD? = BC” +CD? © CD” - AD? =48 (2) 
AD=4 
Từ (1) và (2) suy ra 
(1) và Ø) suy nl. 47 
2 
4T EE e 44 
AD SCH không thỏa mãn do từ (1) ta có: AD < ES >AD=4. 


Trong tam giác 48D, dựng AH L BD lại có SA L BD > BD L SH. 
Vậy góc giữa (SBD) và đáy là góc SHA. 
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AB.AD 20N273 — AH 20N273 
= , cot SHA = — = 
91 SA 819 





Dễ tính BD = V91, AH = 




















Câu 23. 
Gọi 7 là trung điểm sủa BC suy ra góc giữa mp( SBC) và mp(4BC) là SI4= 300. 
H là hình chiếu vuông góc của A trên SI suy ra d(4.(SBC)) =AH =a. 
AH 


Xét tam giác AHI vuông tại H suyra AI =————= 2a 
sin 30 





. e gf ` 3 4a 
Giả sử tam giác đêu 48C có cạnh băng x, mà AI là đường cao suy ra 2a = Na. =>x=— 


v3. 
2 
4 2 4a v3 
Diện tích tam giác đêu ABC là Sige ($) 2- a 


3 


Xét tam giác SAI vuông tại 4 suy ra SA = 4I.tan30° = 





a 


sle 


1 


i 4a N3 2a §aŸ 
Vậy Vasc = SNE = HS NTK. 


3 


Dạng 1.3 Mặt bên vuông góc với đáy 
Câu 24. Chọn D 





w |= 


Co 





Gọi H là trung điểm của AB , ASAB cân tại S > SH L AB 
(SAB) L(4BCD) 

(S4B)¬(4BCD)= AB = SH L (ABCD) 

SH C(SAB);SH L 4B 
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(SC;( ABCD)) = SCH =45° > ASHC vuông cân tai H 


2 
= SH = HC =|BC + BH? “+5 =5, Sieen = 4B? =? 
1 A a\5 _ a`\5 


1 
> H xpcp = 3 9948602212 = 3 T2 6 








Câu 25. Chọn A 








Gọi H. K lần lượt là trung điểm AB và CD. 
Suy ra SH L (ABCD) và ((SCD).(4BCD)) = SKH =30°, 


Xét ASHK vuông tại H ,có HK = SH _ a3, 1 jo 


tan30° 2 J3 2 
1 La3 34 _ a`x3 


Vậy V; Ac = Sen = 








32 7? 4 
Câu 26. Chọn D 


Gọi H là trung điểm của 4B suy ra SH =ax3 
AB =2a > BC =2a > Sppe = Za) =22? 





1 1 2 3 

V; ase =z Sage SH zipy a3 = a`x3 
3 3 3 

Câu 27. Chọn A 
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Gọi H là trung điểm của AD . Nên SH L 4D 
(SAD) L (ABCD) 
(SAD) (4BCD) =AD—œ SH L (ABCD) 
AD L SH 


LÊN E 3 
Ta có: Š sen = 2a 


3 
3.4a 
`... sĩ Ee =2a 
Š Ascn : 2a 
Gọi 7 là hình chiêu của H lên SD 


d(B;(SCD)) = d(4:(SCD)) =24(H:;(SCD)) =21H 














2a.“ S 
wm E SHUD -= 2 EE 
VSH? + HD Loft 3 
(2a) +| — 
2 
: 4 
Vậy d(B;(SCD)) = z4 
Câu 28. ... 
Lợi giai 
Chọn C 
Goi 7 la trung điểm cua AD . Tam giac SAD cân tại A 
=> SI L AD 
, [SI L AD 
Ta co => SI 1 (ABCD) 
(SAD) L(4BCD) 


=> SI la đương cao cua hình chop. 


AER 1 4 1 
Theo gia thiệt V; ,„.; = Ten > ~ = 351.2. © SI =2a 





Vi AB song song vơi (SCD) 
=4(8.(SCD)) =d(4.(SCD)) = 24(1.(SCD)) 
Gọi H la hinh chiếu vuông goc cua 7 lên SD. 


, |SII LDC 
Măt khac 


=1H 1 (SCD) = d(1.(SCD))=1H 
ID LDC 


, | IH L SD 
=> IH L DC. Ta co 
IH LDC 


1 114 2a 
THỰ SE D a a TT 
= d(B,(SCD))= d (4.(SCD))=24(1.(SCD))=$a. 


Xét tam giac SID vuông tại 7: 
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A 


B 
Câu 29. ° 
Kẻ SH LAC, H €e ACH suyra SH 1 ( ABCD). 


oi 


AC =2a, tam giác SAC vuông ở Š, góc SAC =60” nên SA = a, SC =ax3,SH xa 





3 2 3 
Thể tích hình chóp là V = Ze œ3 vi 
3 2 3 
Câu 30. Chọn D 


S 





Giả sử AB =a. Gọi H là trung điểm của AB => SH L AB > SH L (4BCD) 





Ta có §4.BD = (SH + HAÌ(B4 # BC) =1 E 
2 


<> o Deel S4, BD) Ee <> cos( S4, BD) EE -f 
1 1a3 A 3 ER 
SCH 


V igen T PAAA == 6 d =>> F sung "o 


> Z SABD.d susy Sin(SA, BD) = 2, > Laadi f = y TEEN) 
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Câu 31. 
Gọi H là trung điểm 4AB , từ giả thiết ta có: SH L (ABCD) , (SC,(4BCD)) = SCH =a. 


2 2 
1 
Đặt 4B =x, ta có: HC =V BH’ + BC? glaad , SH = HC.tana = SEH 


4 
Mặt khác sư 5Ö, Vậy ta có: Ễ E SEN 


AD+BC).AB _ 3a” 1 DE 
e =\ 2 } 2 ; Saco = 3 Saeco = đ E dere 








Câu 32. 
Gọi H la trung điểm đoạn AR > SH L (ABCD). 


2 
Xét a BCH vuông tai B, co: CH do" GC = f 


an 








Xét a SHC vuông cân tai H, co: SH = 











2 
2 2 
Xét AS4H vuông tại H. có: Ed e _ _ 
Xét a ABC vuông tai B, co: AC ss wéi +4? =aA5. 
=> S sac = y : 
e 1 a17 1 oi Al? 
Ta co: Deeg vu. NET Ứš Aen = SE e 
1 aN17 2 | V89 ax1513 

Ka wc — 2 §.ACD — 12 7 Ma Ka war = Sg = "o" d =d= sọ 7 
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Dạng 1.4 Biết hình chiếu của đỉnh lên đáy 
































A 
A 
C 
H 
B 
Câu 33. 
2 
Xét tam giác ABC vuông tại 4 có: BC =V 4B” + AC” la +(ax3) =2a. 
H là trung điểm của BC nên BH =a. 
2 
Xét tam giác SBH vuông tại H có: SH =vSB”— HB’ = (a2) -a° =a. 
1 1 
Diện tích đáy ABC là: Spc =s4B.AC=>aÌj3 
8 1 1 1 : 
Thẻ tích của khối chóp S.4ZC là: V == SH.S 4c SE — £ 
S 
D © © A 
H 
Câu34. " 
SH? = HD.HA=3HD° = SH = V3HD 
<z SH 
tan SDH = —- = 
em DH v2 SA SA 2 2 
Có: Ss SE X3 = ED T 2a > DA =VX SD? + SA? = 4a . 
tan SDH = — a 
SD 
DH = In =a. 
4 
Tam giác SHC có tan CH =  tan30° a > HC 2 s=3a. 
HC HC tan30 


Tam giác DHC có DC dl DR? + HC? =212a 
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sóc 





Vậy E, an = 3SH.ADDC =2 =—.3a.4a.2J2a = 


Câu 35. Chọn D 


4 B 
Gọi M là trung điểm của CD thì ta có ABMD là hình vuông cạnh a do đó BC = BD = oli 
=> CD” =4a” = BC” + BD? do đó tam giác BCD vuông cân tại B . 
Gọi H là trung điểm của BD thì SH (ABCD). 
3 








Khi đó Foon =—SH._BD.BC ER =—XŠ ~ 
Bên ng 2a 





2 

Hạ HI L SB. 

Vì ABMD là hình vuông nên H là trung điểm của AM và ta có AMCB là hình bình hành do đó AH (BC 
> d(4:(SBC)) = d(H:(SBC)) = 


| 1 | 4 2 8 av6 
Khi đó = + = p—s =m=“= hay d SBC 
HI SH? HB? 6a} oi 347 gd (4 1 ))= 
Câu 36. Chọn D 


SS 








e 1 1 
Ta có 8, an "Bun SE 


Gọi 7 là hình chiếu vuông góc của Š trên mặt phẳng (4BCD) 


2 
IB =^|L42 + AP? = (2) +a? = ES 
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Ta có IB là hình chiếu vuông góc của SB lên mp (.48CD) > (SB,(ABCD))= (SB, 18) = 60° 


a15 
a⁄15 


2 





Ta có SI = IB.tan60 = 





1 
> TT, = 3 Baue = 





2 
a 
2 


v= LA 








: Câu 37. 
Gọi M là trung dëm của BC. 
NeCw.C(N_CH _1 
CM CA 3 
AABC đều nên AM L BC > HN L BC> BC I (SHN). 
Nên (S8C);( 48C) = SN; HN = SNH = 60". 


ax3 1 ax3 


a3 


ASHN vuông tại H có SH = HN. sin SNH = sin 60” =“ 


1 la 4243 oi 


V; Anc SE z 34 4 48 
Dang 1.5 Thể tích khối chóp đều 





=> HN//AM . Mà 








Câu 38. 
Giả sử khối chóp tứ giác đều đã cho là S.ABCD . Khi đó ABCD là hình vuông cạnh a và 
SA=SB=SC=SD=a. 

Gọi H là tâm của hình vuông ABCD thì SH L (ABCD) nên SH là chiều cao của khối chóp S.4BCD. 
Tính SH: 


Xét tam giác ABC vuông tại B ta có: AC=v4B?+BC? =\a?+a? =a2. 
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A 
Nhận thây 4C” = SA? + SC? nên tam giác SAC vuông tại S . Suy ra SH = £ = T 
Diện tích đáy của khối chóp S.ABCD là S pen = đa”. 
, : 1 SE 
Vậy thể tích khối chóp §.48CD là: V=2.9,„„.SH e H v2 
3 "et 6 


Câu 39. Chọn D 





Gọi hình chóp tứ giác đều có tất cả các cạnh bằng 2a là S.4BCD và 7 tâm của đáy ta có: 
SA = SC = BA = BC = DA = DC > ASAC = ABAC =ADBC => ASAC; ABAC; ADAC lần lượt vuông tại 
S,B,D. 








| 1 
I là trung điêm của 4C suy ra SI = GE a hal? — Oli 





3 
V; xgcp = SE = s24} a2 = ` 
Câu 40. 
Loi giai 
Chọn D 








Chiều cao của khối chóp: SI = VSA’ - AI? = 











3 
Thể tích khối chóp: V = 3SL5/xe = d an p= " 
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5 








Câu 41. 
Ta có Sison =4a?; Bled ERT OR =^|5a?—2a? = oli 
l ax3.4a? 8 43a 





Vậy Vz Aen SES ABCD” 3 3 


Câu 42. Chọn D 





Do đáy là tam giác đều nên gọi 7 là trung điểm cạnh BC, khi đó 47 là đường cao của tam giác đáy. Theo 


2 
| 3 
định lý Pitago ta có 4Ï = r5: = SỐ và Ao-2ar-2293 _ a3. 











32”2 74.12 


2 3 3.2 3 
2 
Trong tam giác SOA vuông tai O ta có SO =,|4a” _ Ze 
11 a3 Na Se Ma 


Vậy thể tích khối chóp S.4BC là V = 


Câu 43. Chọn B 
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+ (S4(4BC))= SAO =45° 
+ SO = AO.tan45°= ai 


2 
+V =L S0 _1 a3 ay 
3 3.3 ` 4 
Câu 44. Chọn D 








Diện tích đáy là: S,„„„ = AB’ = (z6) =6đẺ. 

Góc giữa cạnh bên SB và mặt đáy (ABCD) là SD,( ABCD) = SDO => SDO = 601 
ABCD là hình vuông suy ra DO = 28D = 2482 = sav6x2 =a3. 

Xét tam giác vuông SOD :SO = DO.tan SDO = ax/3.tan60° =3a. 


1 1 
Vậy Vs aen = BO asco = Get = 6đ'. 





- Câu 45. 
Gọi H là tâm của tam giác đêu 4BC. 
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Khi đó SH 1 (ABC), mn 


Theo đẻ bài ta có: (SB,( 4BC)) = SBH =60°. 


Xét ASBH vuông tại H Có SH = BH.tan60°= “Ố vn =a. 


1 1 a’ N3 oi 
F, : 


12 





Thé tích V, „„„ = zH Sus en 





Câu 46. 
Gọi O là tâm của đáy, gọi M là trung điêm của BC. 


SO L BC Ges 
Ta có | nên (SOM ) L 8C, suy ra | (SCD),( ABCD) |=(SM,OM)=SMO =60°. 





OM LBC 
Có OM = LECH. SO=OM tan60" ESO 
2 2 2 
3 
Thể tích khối chóp S.48CD là V; „„„ = ESOS sco =i T =^ 7 
A 








Câu 47. 
Gọi H là trung điểm 4O. Khi đó góc giữa MN và (ABCD) là MNH. 





Ta có HN =v|CN?+CH?—2CN.CH.cos450 =., 


AT — ai 
es. 





Suy ra MH = HN.tan 60° = 





ax30 
SCH 


Do đó SO = 2MH = 
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: 1l; 430 a30 





==ũ 4A 
S.ABCD R 
3 2 


6 
Dạng 1.6 Thể tích khối chóp khác 
Câu 48. Chọn A 





, ï „1 1 
Ta co Vicen = 348.7 ADAC = c64:14.4a =28äÌ 


A Ễ 1 l 1 
Ta nhân thây Suz 2 wNPp = 4 Seco >È E Aus = g eo — io, 








Câu 49. 


Do N, P lần lượt là trung điểm của SD, AD nên Zu. gi 
ASAD 


d(M,(SAD)) —MS 1 





Lại có, M là trung điểm của SC nên = =; 
d(C,(SAD)) CS 2 





H 
= Hu ane — INL z 1 H M 1 l 
Vo sap 5 A(C(SAD)) Siso 24 8 
y z 1 H 1 
Mặt khác, Vo sın =Vs4cp = 2  5.Acp = y > Vua = Tế - : 


Câu 50. Chọn A 
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B 





c 


AB L AC 


AB L AD 


Jo. 
V mến = H SAC.AD.AB = — = 288? 


l> AB 1 (ACD) 


Gọi H là hình chiếu của A lên (BCD) = h = AH là 1 đường cao của hình chóp ABCD. 
M,N,P tương ứng là trung điểm các cạnh 8C,CD,DB = MN. NP. DM tương ứng là đường trung bình của 





A : : , 1 
ABCD = AMNP đồng dạng với ABCD với tỉ sô k=— > Saune — k’ = H 
2 Eegen A 

1 

— A h 
H TEMNE A 1 1 

aN = s =M => Vime = 7 Vasco = jo, 

H cn ` h Sasco 4 4 

3ˆ ABCD' 
Câu 51. Chọn D 

S 
d a 





e Gọi H là hình chiếu của S trên mặt phăng (48C). 

Do SA = SB = SC nên ASHA = ASHB =ASHC (cạnh huyền-cạnh góc vuông) 
=> HA = HB = HC => H là tâm đường tròn ngoại tiép tam giác ABC. 

Tam giác ABC vuông cân tại B nên H là trung điểm 4C. 


Suy ra HA = HC s4C 2 =SH=4S42-H42 =4x2 


dÉ 8 








e Ta có: BA = BC = 


Vậy Vasc = a SH -2 2(z42)(z2). i62 
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Câu 52. “ 
: : „l : : 
AG,G,G, đông dạng với AACD theo tỉ sô 3 và năm trong hai mặt phăng song song. 


1 1 
Bega" unn — Déi, ŒGŒ,//AB và G,G, = +48 =24. Fees, = De Benn =4ä'. 


5 










a 


¿¬----->O 


I 


` 


yz 






Câu 53. € 
Gọi 7 là trung điêm của SB. 
Do SAB = SCB =90° nên 7 là tâm mặt cầu ngoại tiếp hình chóp 5. ARC 
Gọi O là tâm của đáy ABC = OI 1L (41BC). 
Gọi H là hình chiếu của Š lên mặt phẳng (ABC). Ta có 4B L1 (S4H)> 4B L AH. Tuong tự, BC L CH. 
Suy ra H thuộc đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC, có tâm là O nên O là trung điểm của BH. Do đó, 
SH = 201. 
Gọi N là trung điểm của BC => IN // SC nên BC LIN > BC L(AIN)(*) 
Gọi G là trọng tâm của tam giác SAB và K là hình chiếu của G lên mặt phẳng (ABC ) =>K€AO và 


GK UO > AK 240 Í ANS KN=ŽAN. 








= d|K,(MBC)| = s4 |4.(M8C)|= ma, 
Ké KE L GNS KE L BC > KE 1 (MBC) > d|K,(MBC)| = KE 1 


1 1 1 
xử > GK Ma > sH 20I =3GK = 10a. 


GK 
2 3 
Vậy thể tích khối chóp S.48C là V = d S < 10a = các l 








: e 1 
Tam giác GKN vuông tại K có —— = 
KE 
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Câu 54. 
Ta có SB AC =a, BSC = 60° suy ra tam giác BSC đều => BC=a. 
Lại có SA = SC =a, ASC =90° suy ra tam giác ASC vuông cân tai A => AC = a2. 
Mặt khác, SA = SB =a, ASB = 120° , áp dụng định lí cosin cho tam giác JAR. ta được: 
B? = SA? + SB? —2SA.SB.cos ASB Ai © AB = aA3. 
Xét tam giác ABC có BC? + AC? =a@° +2a° =3a” = AB? suy ra tam giác ABC vuông tại C. 


1 W N2 
SCH 


Vậy diện tích tam giác ABC là: ŠS,„„¿ = 5 AC.BC = 





Gọi O là trung điểm của cạnh AB suy ra O là tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC. 
Mà S4= SB= SC = SO 1 (ABC). 


Xét tam giác vuông ASO vuông tại O có SO=|S4ˆ- AO’ = KS E 


1 2a KR 


Vậy thể tích khối chóp S.ABC là: V., ~ Saage SO = 
S. ABC — 3 AABC" 





7 2 '2_ 12 


Câu 55. Chọn B 





E 





Wh---H----------------- e 


B 
Gọi AM. NP lần lượt là hình chiếu của H lên các cạnh 4C, 8C, 4B. 
1 
Đặt SH -A> V, LA). bi 
i 2 A 12 








2S sag EE 6V5 e _ ¡x3 : v30 2 ø^0 
AB d(C(S48)) 2 ` 20 
Tương tự, tính được HM =2h,HN =h 


Ta có AP = 
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=> PH =+^|SP? - SH? =3h 





3 3 

Ta có Su = Sms Ba + Spc =E(HP +M + HN) S3- et 
TE E e 
aY AB aa 48 


Câu 56. Chọn B 





Vì SAB = SCB =90° => S, A,B,C cùng thuộc mặt cầu đường kính SB. 

Gọi D là trung điểm BC, 7 là trung điểm SB và O là tâm đường tròn ngoại tiếp A4BC, ta có 
OI L( ABC). 

Gọi H là điểm đối xứng với B qua O => SH L(48C)(vì OI là đường trung bình ASHB). 
Gọi BM QAI =J, ta có J trọng tâm ASAB. 

Trong AAID kẻ JN //1O. Khi đó, vì BC L (JND) nên (JND) 1L (MBC). 

Kẻ NE LJD ,tacó NE L (MBC). Do đó d(N;(MBC))= AE, 

















ven 2(4(GG))_AD__ AD___ AD ___ Áp 8 
d(N(MBC)) ND AD-AN an 24o an “4p Š 
3 9 
Suy ra, đ(N,(MBC)) = Ža(4,(MBC)) = 3 
a 1 II 10a 3 
Xét AJND có z= —— t— nên NJ =—— > OI =~NJ =5a > SH =10a. 
NE? ND? NJ 3 2 
1 1 a3 _ 5\3a` 


Vậy Vesce =7SH Bue =.104. 


4 6 





Câu 57. 
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S 





ID 


+ Dựng hình chóp S.A'B'C' sao cho A là trung điểm B'C', B là trung điểm A'C', C là trung điểm A'B' 


+ Khi đó SB = AC = BA'= BC'=4 nên AS4'C'vuông tại S và SA?+ SC? =(2.98) =64 (1). 
SA?+ SB? =80 (2) 
SB?+ SC? =36 (3) 
+ Từ (1);(2);(3) ta suy ra $C'=v10; SB'=v426 ; SA Nd. 
1 1 1 on 


+ Ta tính được Tase BC BIER: V390 và Ứ, „. = fanen ze ` ant. 


+ Tương tự ASB'C', ASA'B' vuông tại S và | 


Dạng 2. THẺ TÍCH KHÔI LANG TRỤ 

Dạng 2.1 Biết chiều cao và diện tích đáy 

Câu 58. Chọn A 

Thể tích khối lăng trụ có diện tích đáy B và có chiều cao A là: ƒ= Bh. 
Câu 59. Chọn B 

V =S .B=d 4a=40. 


day 
Câu 60. Chọn B 
Theo công thức tính thể tích lăng trụ. 
Câu 61. Chọn C 
Ta có: Kn = Say A =8.2a = 24). 


Câu 62. Chọn A 
Thẻ tích khối lăng trụ là V = B.h = a?43.a6 =3a° N2 





Dạng 2.2 Thể tích khối lăng trụ đứng 
Câu 63. Chọn A 
Thẻ tích của khối lập phương cạnh 2a bằng: V =(2a)` = Sei 
Câu 64. Chọn B 
Die 

o 4 r l 
Vậy thê tích của khôi lăng trụ đã cho là 

,_ a3 DN? 

He age = Smc AA = 4 a2 = SCH 


Câu 65. 


Ta có: Ae = 








Loi giai 
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Chọn C 
h=a 
a j3 —>V=h.Š= 
4 
Câu 66. Chọn A 


Ee 
SCH 





S= 





2 
Tam giác 48C đều cạnh a Dën, = ao 
Do khối lăng trụ 48C.4/B”C7 là lăng trụ đứng nên đường cao của lăng trụ là 44'=2a 


PB Ba 


Thẻ tích khối lăng trụ là V = 4Af.S,„„¿ = 24. = . 








4 2 


Câu 67. Chọn B 





2 


; e A 1 
Tam giác ABC vuông cân tai B => AB = BC = Z =q . Suy ra: Sige SEN ; 


2 

e E ' 1 2 ì 

Khi đó: He aper = Sage BB Hướng 
Câu 68. Chọn B 


Khối lăng trụ đã cho có đáy là tam giác đều có diện tích là và chiều cao là 44'= 3z (do là lăng 


(2a} AN 
A 


l 2a)? 
trụ đứng) nên có thể tích là e =3.J3a) 
Câu 69. Chọn A 
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Gia sư khối lâp phương co canh bằng x;(x >0) 

Xét tam giác A'B'C' vuông cân tại B' ta có: 

AC A'B°+B!C? =y r AT SA CER 
Xet tam giac 4'⁄4C" vuông tai 4'ta co 

AC? =A'Æ +A'C? 3a =x 2 et d 

Thể tích cua khối lập phương 4BCD.A'B'C'D' la V =a. 





Câu 70. 
Xét hình lập phương ABCD.A'B'C'D' ta có: 


AC” = AA? + AT = AA? + A'B? + A'D? =3AA° =a > AA' = 


> Visco. Agen = í 
v3 


Câu 71. Chọn C 


Ge 


2 
Ta có Su AA'=a3. 
2. 3a? 


Từ đó suy ra V = ax3.a? 


Câu 72. Chọn A 
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Gọi H là trung điểm của DC. khi đó góc giữa mp (ARC) và đáy là góc AHA =60°. 


1 VANE 


Ta có As R 1.01000122052500 S 











B'C' = BC =A|AB? + AC? ~2AB.AC.cos120° = Je +a’ an ën AH Ze D 


BC 2 
=> ÁA'= A'ĦH. tan 60° = SS : 





3 
Vậy V =S „„„.AA'= ri 


Câu 73. Chọn D 

















2 
Ta có 44'=v|4'B°— AB? =ax2, Sppe = SÉ ==. 
3 
2 
Thẻ tích khối lăng trụ là V AA "¬ 
Câu 74. Chọn A 





Đặt AB = Ae > 0), gọi M là trung điểm BC. 
(A'BC) = (ABC) = BC 





— 


Ta có 4 AM L BC = ((4BC).(4BC))= A'MA =30°. 
AM L BC 


AM _xx3 2 


Xét AAAM,có AM = = : =x 
cos 30° 2 B 
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Sc =8 SAIM.BC=8© xÌ =16>x=4 





a 4A3 1 16.3 
Suy ra 44= AMí.tan30 =2: A e = 7 NEE ER 
Vậy Pa age = AAS e = 2.43 BAD. 
Câu 75. Chọn A 
A/ CH 
A C 
b M 
B 
2 
Vì đáy ABC là tam giác đều có diện tích bằng E => cạnh đáy bằng a. 
$ LÃ BC L AM 
Gọi M trung điêm BC , ta có => BC LA'M 
BC L AA' 





Từ đó ta có ((4'BC),(4BC))=(4'M, AM) = A'MA= 609. 


Xét A4'AM ta có 44'= AM.tan 60° -2 


3a? D 


Thé tích lăng trụ ABC.A'B'C' là Vy. apo = A4A'.S»e = 
Câu 76. Chọn C 





Gọi M là trung điểm của 8'C'. 
_ (4A'LB'C' 

Ta có 
A'M LB'C' 
Kẻ A'H L AM trong mặt phẳng (44M). Suy ra => A'H 1(AB'C). 


=B'C'L(AA'M) =(48'C)+L(4AA'M) theo giao tuyến AM . 
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Vậy khoảng cách từ A" đến mặt phẳng (4B'C') là A'H = 2443 . 
Jg 
| | | | | | | 
Ta có z= zE > z= 5 z=—; > 125.0. 
AH? A'A AM .MA 4H AM ` 4a 
2 3 
Vậy thể tích khối lăng trụ là V = 44'.S„„„. = 24. á » =^ 7 . 
Dang 2.3 Thể tích khói lăng trụ xiên 
A CH 
A S 
Câu 77. S 
Tam giác ABC vuông tại B có AB =1; AC =2 nên BC=2”-l= =45. 
: AB.B 
Độ dài của đường cao BH : BH = 2r L suy a AH E BEER 


|, 1 
Khi đó độ dài đường cao A'H của hình lăng trụ bằng: 4'⁄ =v44”- AR?’ = SE -X 
À 1537 SE 
2 2 4 





Thể tích khối lăng trụ đã cho bằng : V = 24B.BC.A 'H = 
Câu 78. Chọn B 








Kẻ AH' L(ABC)—=(4A.(ABC))= AAH =60°. 
AH oli 
A 2 ` 


SC <> A'H = A4 em 60° = 
a v3 a3 3a 


d "ZS" 


Xét AA4HA':sin60°= 








Thé tích khối lăng trụ ABC.A'B'C':V une, d'H = 
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A' Œ 





Gọi H là hình chiếu của C' TH (4BC). khi đó CH là đường cao 
= AC',( ABC) = C'AH = 60! 

Xét tam giác vuông AC'H ta có C'H = C⁄4.sin 60° = 24/3 

Khi đó Vu. spe =S, C'H = 2(242) 263 =83 


Câu 80. Chọn C 








Ta có 4'1.L(.4BC)=— AI là hình chiếu vuông góc của 44' lên (ABC) 


Nên ( 44'(4BC)}=(A4',A)= FAI =30' 





2 
Ta có AI = ei A'I = AI tan30° = Sa = E 
2 2 4 
2 3 
x Ð V2. và 

VậY He Anc" deg 

4 2 8 
Câu 81. Chọn B 

ar C 
4 d 


B 
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Gọi H là hình chiếu của 4” lên mặt đáy. Suy ra góc A'AH =30° 
TEE SE -453 


H 





sin 30° = 


Khi đó: V pc Aan = Na. > 1, 
Câu 82. Chọn A 





Gọi H là trung điểm BC suy ra A'H L (ABC) 
Ta có (A'A,(4BC)) — Lä A AH) = A'AH =301 


Ta có an 


a N3 


Ta có A'H = AH.tan30° E và Sp = == 
2 


4 
a`x3 


Vậy V = A' H.S ige = —— 
Câu 83. Chọn C 


A 


Gọi H là trung điểm BC. 


v6 . 


Theo giả thiết, 4'⁄ là đường cao hình lăng trụ và A'H = VAA” — AH” = SC 


2 3 
Vậy thể tích khối lăng trụ là V = 8,„„..4'⁄1 =f 2 : _ SE = 











Câu 84. Chọn D 
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Gọi A. 4. lần lượt là hình chiếu của A trên BR". CC". Theo đề ra AA =l;44; =3; 4,4, =2. 
Do 44A’ + 44,” = 4,4,” nên tam giác 4444, vuông tại 4. 


4 4, = 
2 


Gọi H là trung điểm 44A, thì AH = 1. 


Lại có MH || BB'— MH 1 (444) => MH L AH suy ra MH =V AM?— AH? =3. 


nên cos((ABC), (444, )) = cos(MH , AM) = cos HMA = „ = E 


SA, 
cos((4BC).,(44.A.)) 
Nhận xét. Ý tưởng câu này là dùng diện tích hình chiếu Š'= Seege. 
Câu 85. Chọn C 


Suy ra Sige = =1. Thé tích lăng trụ là V = AM - S„„. =2. 
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A 





Kẻ AI L BB', AK L CC' ( hình vẽ ). 
Khoảng cách từ 4 đến BB' và CC' lần lượt là 1; 2 = AI =1, AK =2. 
5 v5 


Gọi F là trung điểm của BC AM KHUÔN 


A1 Pë 

" BB'LAK 

Vì CC'||BB' = d(C,BB') = d(K,BB') IK AR — AAIK vuông tại A. 

Gọi E là trung điểm của IK > EF || BB' => EF L (AIK) > EF LAE. 

Lại có AM 1 (ABC). Do đó góc giữa hai mặt phăng (48C) và (AIK) là góc giữa EF và AM bằng góc 
AE 


v5 
TA ET M E, 
A As 2 
3 


Tac EE 


FAE =30°. 


Hình chiếu vuông góc của tam giác ABC lên mặt phẳng (AIK) là AMIK nên ta có: Sun = E COS EAF 


Ñ Sổ 


RER SC 
J5 
Xét AAMF vuông tại 4: er >AM =— >AM AS. 
AM v3 
3 
2 25 
Vậy Ứ„„..„„..=x5.-= =“`, 
ay Y ApC.A'B'C B 3 
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Câu 86. Chọn A 
A 








Cắt lăng trụ bởi một mặt phăng qua 4 và vuông góc với 44' ta được thiết diện là tam giác A'B C, có các 
cạnh A'B, =1; A'C,=x3; BC, =2. 

Suy ra tam giác A'B,C, vuông tại 4' và trung tuyến A'H của tam giác đó bằng 1. 

Gọi giao điểm của AM và 4H là 7. 





Ta có: Au 2. A'H =1 `... Suy ra MA'H =30°. 
3 v3 
paima ege 
cosMA'A v3 
Thẻ tích khối lăng trụ ABC ABC bằng thê tích khối lăng trụ ABC ARC, và bằng 
4x3 
V =AA'S ===- mỹ 
A'B,Œ Ro 2 


Câu 87. Chọn D 





Gọi J, K lần lượt là hình chiếu vuông góc của A lên BR và CC”, H là hình chiếu vuông góc của C lên 
BB' 
Tacó AJ LBB' (1). 


AK LCC'= AK LBB' (2). 
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Từ (1) và (2) suy ra BR L (AJK) = BB' LJK > JKIICH > JK CH =5. 
Xét AAJK có JK? = AJ? + AK? =5 suy ra AA4JK vuông tại A. 


v5 


Gọi F là trung điểm JK khi đó ta có AF=JF=FK ==>. 


Gọi N là trung điểm BC , xét tam giác vuông ANF ta có: 


E 
xn AF >) 1 
cos NAF =“— =->=— — NAF =60°. (AN = AM NS vì ANIAM và AN = AM ). 
AN NG 2 
S , 1 1 : Sag Ì 
Vậy ta có Saye => AJ.AK =—.1.2 =1 > Saue = Š2¿;c:C0S60” > Sage =—^ =E En. 
2 2 cos60 1 
2 
E Kë: r A S z ER EENEG ° H o 3/15 
Xét tam giác AMA vuông tại M ta có M44 = AMF = 30” hay AM = 4 M.tan30 =— 
; _ 1 2 
Vậy thê tích khôi lăng trụ là V = AM Ae = SE 2= ni 
Câu 88. Chọn D 
LA lạu 
Nà VN B 
D' 
B H 
A 
Je C 


A D 
ABCD là hình thoi nên AB = BC . Lại có 4BC=60° nên A4%C là tam giác đều. OH L ĐC. Góc giữa 
mặt phẳng (LBB CC với đáy khi đó là B'HO = 60°. 


1 1 1 1 1 4 4 1 3 
Ta có E 1i. 1.1.4 4 l6 su #vã 
OH" OB OC EEN EN 3a“ a° 3a 
f 4 4 
Theo giả thiệt, B'O là đường cao lăng trụ ABCD.A'B'C'D' . 
B'O = OH. tan Ð'HO -O an 60° = e 
Da 3a _3ø`3 








V acn Agen = Sa h= 


Câu 89. Chọn D 


Sa 8 
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A' CR 











EC LAM 
o 

BC L 4G 
Kẻ MH L AA' tại H. suy ra MH là đoạn vuông góc chung của giữa hai đường thăng AA và BC 


Tam giác MHA vuông tại H có AH =v AM” - ARH’ = ¬a 


Ta c 


(ai 











e , ' 4 MH.GA 
E E E T đụng thimroife MA WệnZ Top có (ê 
HA HA 3 
3 
Thẻ tích khối lăng trụ là V = S „„„..4'G = SE 


A' 








Câu 90. 
Ta có 


B'G = BB' sin 60° = 2x5 —ax3 

















pepp o ea aB 
2 2 2 
Đặt AC =2x (x > 0) = CI = x; BC = AC.tan 60° = 2x43. 
Khi đó 
2 (3aÌ 3z^3 1 1„ 3z413 „ 3av3 94243 
x?+|2xx3 -| | sz= e =- JSC Ở, 2. og f 
( ) 5 26 EE ` a 5 26 26 26 
1 94743 9a? 
Vậ H, zent a 3—=_—— 
Ay TA ABC 3` 26 a3 26 
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C 


== 





Câu 91. 
Gọi H là hình chiếu vuông góc của A" trên mp( ABC) suy ra AH là chiều cao của lăng trụ. 
Xét khối chóp AA" BC có diện tích đáy B = Spc =1, chiều cao A đ(4,(4'8C))=2 suy ra thê 
1 2 


Bh=—.12=—. 
3 3 





tích của khối chóp 4.A'BC là V, „„. = 


w | = 


1 
Mặt khác H, Ae zb ane San 
He „pc = Sac AH 
* Cách khác. 
Ta thây lăng trụ ARC A" B'C' được chia thành ba khôi chóp có thê thích băng nhau là 
A'.ABC, A'.BCB', A'.B'C"C. 


41H e 2 
3> V scare = 3Ÿ 2 Ae = SEN =2. 





` 1 1 2 2 
Mà Vi wech, Age ECH he SE suy ra Re apen = ZA Age BEE 








AB L CM 
ABL AM 


2 
Nên S„„„= SAM.AB= 2a V3 


= AB I (ACM) => ABL AM 
4av3 
3 
ax3 


Do AABC đều cạnh bằng a nên GM = SCH T 


Taos | 


< AM 
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+ Trong AAGM vuông tại G ta có AG=vAMˆ2- GM? = av21 
2 3 

Vậy Mac „gẹ = AG.dt(AABC) = SE? 2 ` L 


Dang 3. THẺ TÍCH KHÓI ĐA DIEN KHÁC 
Câu 93. Chọn D 








2 
2 








Ta có:ADF.BCE là hình lăng trụ đứng có đáy là tam giác vuông cân 
Dựa vào hình vẽ ta có: 
H cns = E Anp scx + Fa cns =V anr. sce + Ÿcpre = 2 App Bce — sang 
1 1 1 
Hun per = 4B.Sancp = EN Vrane = Sage = 6 > V tscpser =2. 
Câu 94. Chọn B 
A' C! 

















B 





DE Á: 1% 1DI 1A 4ˆx3 
Thể tích khối lăng trụ ARC ABC là V =4.— =163. 


Gọi thể tích của khối đa diện lồi có các đỉnh là các điểm 4, 8,C,M,N,P là V. 


Ta có: Vi =V Ac Fa: + Kane. 


Xa Á 1 i 3 S 1 
Dê thây H. ez SÉ Và Ƒ pycp = grec nên Viuncs = a . 
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H 1 S 1 
Phun = < và Eau = SE nên H = e V. 
| S 1 ` 1 
V Bce E V Age = EN ya Ƒsypc = 2 ức nen Venec = 12 We 


S 3 
Vậy H, = Ac + Veur + Ứpgupc = 8 ` 643 . 


Câu 95. Chọn A 

















Gọi DEF là thiết diện của lăng trụ cắt bởi mặt phẳng (MNP). 
Dễ chứng minh được (DEF')//(ABC) và D,E,F lần lượt là trung điểm của các đoạn 


: | 
thắng A4, BB',CC suy ra em "Sa „yc = 1243. 





Ta có V Bcrnu - H sc pp Vipun Ƒpupp Vopur ' 





8 : 1 3 
Mặt khác Ha = awer = Vorm = 12 H tac per => V iscem = 4 V tac per Se 94/3 . 


Câu 96. ‹ 
Lợi giải 
Chọn D 





B 


Bei 1 


› 1 
Ta có: Viscarce = TE = 3243; Vo asc = z acaso Viscos = z caro 
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Khối đa diện cần tìm V = Vo en + Vp au +» Aa 





f 3 1 
Ta có Vo agen = —- Vease = CH As kpe 
4 4 
, 1 1 
Ta có Phun; = g or = 24 ABC.A'B'C! 
: 1 1 
Ta có Feu 4 Hen" 12 carc 


e Hy 8 1 1 1 
Vậy thê tích khôi cân tìm V = g ecas S anc ane S qy acasc E Toci =1243; 


Câu 97. Chọn C 





Gọi A là chiều cao của hình lăng trụ ABC.A'B'C'. 
Vì A4BC đều có độ dài cạnh bằng 6 nên E, = g5 =943. 
Thẻ tích lặng trụ 4B8C.4'B'C' là V = h.S pe = 8.93 = 723. 


Gọi E là trung điểm của cạnh 44'. 
Thể tích khối chóp 4.EMN DE. s4(4L(EMN)).Suu, = 
Thể tích khối đa diện ABCMNP là: 


1 1 1 3 
Ecg = A -3V pun = H 3V = d =. 








Câu 98. A' 
Ta có khối bát diện đều cạnh oi được tạo từ 2 khối chóp tứ giác đều có cạnh đáy và cạnh bên bằng oi : 
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5 ob 


` ; 2 
Chiêu cao của khôi chóp là: h = (<5) { 7 3 


Laaj BeN 

















Thé tích của khối chóp: Ƒ⁄„„„ = 3 


Vậy thể tích khối bát điện là: V = 2V, = eg BN 
Câu 99. Chọn B 


gr 








A 
Ta có: MN cắt 4B và AD lần lượt tại I và J. A'I cắt BB' tai P. A'J cắt DD' tại Q. 
Do MC//JD nên —— Me 2 d => JD =2MúC =a. 
JD ND 2 
Debora ian S2 sẻ sa Do- D 
AA' JA 2 2 
wanne a E 
NC CM 3 
Do PB//AA' nên EE EE 
AA' IA 4 4 4 


1 | 1 


Ta có: Von = Vay -Vovo -Vaur =74A'-ALAJ --DN.DQ.DJ --BM.BP.BI 


1 4a l 2a a laaa 55 y 
a.——.2a——.—.—.a-—.—.—.—= a 
6 3 6 3 2 6243 144 
Câu 100. Chọn B 
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ĐT:0946798489 








: 
AIS 
EEN 


` 





jas 





H 





ui 





` 
| 
là 
| 
| 
t 
T 
| 
+ 
| 
ES 
SÉ 
| 
| 





Je 
p 

A 
+ 

K 

+ 

A 
EI 











Giả sử hình lập phương ABCD.A'B'C'D' có cạnh bằng a và tâm các mặt là POR e, OO như hình vẽ. 
a2 


Ta có PO là đường trung bình của tam giác đều 8'CD' cạnh ol? nên PQ = SCH 


Do đó Spors = PO” SCH và OØ'=a. 


Vậy thể tích bát diện cần tìm là V = 35ze.OƠ - a’ (đvtÐ. 


6 





Câu 101. 
Đặt Ar, AD= y, AA'=z. 
Gọi H là hình chiếu vuông góc của B trên BC. oc BH là đoạn vuông góc chung của AB và BC nên 
245 __ t11 5 
5 BH? z y 4a 
Gọi 7 là hình chiếu vuông góc của B trên ART ta có BI là đoạn vuông góc chung của BC và ART nên 


d(BC, AB')= BI > — ES . (2) 
¬ 


BP č z 
Gọi M là trung điểm của DĐ”, O là giao điểm của 4C và BD , ta có mặt phẳng (ACM) chứa 4C và song 
song với BD' nên d( AC, BD = d(BD',(ACM))= d(D'.(ACM)). 











d(AB,B'C)= BH = 








Nguyễn Bảo Vương: https://www.facebook.com/phong.baovuong 66 





CÁC DẠNG TOÁN THƯỜNG GẶP TRONG KỲ THỊ THPTQG ĐT:0946798489 

Gọi J là hình chiếu vuông góc của D trên AC, K là hình chiếu vuông góc của D trên MJ, ta có 
1 1 1 4 3 

d|D',(ACM)] = d(D,(ACM)]= DK => =- + >+—==>.@ 


2 

















Từ (1), (2) và (3) ta có -^ &z=2a>x=y=a. 
z 


a’ 
Thể tích khối hộp là V = xyz = Ai . 
Câu 102. Chọn C 








Nhận xét: B'NDM là hình bình hành (B'N = DM,B'N/IDM) 
= MN NB'D=0 là trung điểm của mỗi đoạn nên O cũng là trung điểm của đường chéo 4'C. 
Vậy thiết diện tạo bởi mặt (4'MN ) và hình chóp là hình bình hành A' NCM . 
Ta có: C' Æ = B'B? + BZ + BCˆ—>B'B= 2a. 
Cách 1: Ộ 
Thê tích phân chứa C' là 
1 1 1 1 1 1 
V = HA geen + Vi ccu = Ce B Speen KE D ene 


2a 





=—.a.2a 3 +—.2a.a =28°. 
3 2 3 2 


Cách 2: Áp dụng công thức tính nhanh 
Gọi thể tích phần chứa C' là V'. 
BIN DM 
EEN 
ABCD.4'B'C'D' 
Cách 3: Nhận xét nhanh do đa diện chứa C' đối xứng với đa diện không chứa C' qua O nên thê tích của 





t 


Ta có: 


`. : 1 
hai phân này băng nhau, suy ra V'= z Vossen e 
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Câu 1043. 
Gọi D. DI theo thứ tự là đỉnh thứ tư của hình thoi ABCD, A'B'C'D'. 
Thể tích của bát diện cần tìm: 
1 1 


V= V scnemag D pc WS Haucn = V acnemag = 6 ABCD.C'D'A'B' ` 6 V Aacnemag 


2 p2 
= z cocoa E a AOA dE 





2 
Ta có: ge SE 
SE ze 2 
Ta có: (S4,(.4BC)]= S40 =60° = SO TEE =a. 
2 3 

Do đó: Jm v3 _ 24 A 

2 4 3 
Dạng 4. TỈ SÓ THẺ TÍCH 
Dạng 4.1 Tỉ số thể tích của khối chóp 

A 
M P 
d C 
B 


Câu 104. 
Vasc _ SA SB SC 
Fa EM SN SP 
Câu 105. Chọn D 


Ta có =2.2.2=8, suy ra đáp án C. 
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M 





P 
WEE aus MI Mỹ MK 111 1 
Van MN MP MQ 222 8 


Câu 106. Chọn C 








Kam =— SA' SE SD' -a 1 > V; app ee? 1 
V, SA EB SD 8 V, 16` 


S.ABD S.ABCD 


Ta có 











Và Name _5B SD SC _1 > Name BEN 
Va SB SD SC 8 Vasco 16 
Suy ra V§ pm + Vsưpc: Z 1 , 1 2 1 V; Amcn Z 1 , 
samp Vsasco 16 16 8 Neen 


Câu 107. Chọn D 
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S 


B 


, J()5(S8C) =G l 
Ta có => ()(SBC)= MM/IBC (MN đi quaG;M eSB;NeSC ). 


BC // (æ) 

SM EN SG 2 

SB SC SE 3 

Ta có Toun _ SM cài = SE SC > Kaum SE 
Kn SB SC 33 9 9 

Dang 4.2 Tỉ số thể tích các khối đa diện 

Câu 108. Chọn C 


Vì G là trọng tâm ASBC => 











Cách 1. Đặc biệt hóa tứ diện cho là tứ điện đều canh z. Hình đa diện cần tính có được bằng cách cắt 4 góc 
RA RE noL uA ¬:' T ANE A * d 
của tứ diện, môi góc cũng là một tứ diện đêu có cạnh băng ES 


Do đó thê tích phần cắt bỏ là V” = 1 = : 


' 1] 
Vậy Ha 
2 yV 2 
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Cách 2. Khôi đa diện là hai khôi chóp tứ giác có cùng đáy là hình bình hành úp lại. Suy ra: 








11 | 
Ƒ'=2V, =4.V, =4.V, =4_—.—V=_—V 
N.MEPE N.MEP P.MNE 2 4 2 
' V-V -y ct -y 
Cách 3. Ta có H Z A.QEP . C.MNE ~D.NPF 
Lager Vegur Vomne Tower _¡ 111 111 111 111 _1 
V H H H D0. E EE CS Ð- 


Câu 109. Chọn D 





Hai đa giác đáy đồng dạng nên Sau khi giảm độ dài cạnh đáy đi 3 lần thì diện tích đáy giảm đi 9 lần 


S 
M, P 
A c 
Câu 110. B 


Gọi G,;G,;G, lần lượt là trọng tâm tam giác SAC ; SBC; SAB 
Khi đó (GG,G,)¬(S4B)= MN với MN // AB/I!GG,, G, € MN 
(G,G;G,)m¬(S4C)= MP với MP//AC//G,G,, G, € MP 
(GG;G;)¬(SBC)= NP với NP//BC//GG,, G, € NP 

Do đó (G,G,G,) chia khối chóp thành 2 phần: SMNP và MNPABC 


1 
S Anen T g Tunn : 
li ky 1 
Do đó —= “— EE 
abk F 
3 
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Se Ka SM SN SP 222 8 


ự S4 SB SC = 33-3 = 27 => Èyopac = Viage — V sune = Pgupc = 
SABC 


ÐT:0946798489 
8 19 19 


27 Vose = 27 SABC — a . 








ÁI CT 
5, M 
A C 
Câu 111. : 


V, là thể tích khối lăng trụ chứa đỉnh C tức là V, = Vy An = SC AMC 





V, là thê tích khối đa diện còn lại > He „„e. — Mị = S„;e.CC' — ët = ëtt 
Khi đó ta có tỉ số 
1 1 ; 
y Bach Bn | 
h Sa Sat à 











Câu 112. 
V = Ken apen = AS igen: 
1 F r F 1 1 1 
V, =V; Aner = sd(4 %C Many 8 SE z aieo . 
V = hS Anc `. 
yV, 1 l 
š 6 hS me 
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5S A 








weert 
D 


." 
BI 
wert 
PE] 





Câu 113. P 
Ta có H nụp = SÉ hy 
S.ABCD S ¿pcp hs 
, à EE EN „n Ay NC 1 
Trong đó bh, lân lượt là chiêu cao kẻ từ đỉnh N; S nên Laa’ (1) 
S 


s : 2 1 
Ta có JO: BM lân lượt là các trung tuyên của tam giác ABD nên 7 là trọng tâm từ đó AI = 3 AO= S AC 


từ đó Sam = Kë = AI _1 (2) 
Sarco ` Zuse 24C 6 
Từ (1) và (2) ta cé Lan — Zu Il 
Vaso Seo As 602 12 


A' Œ 














Câu 114. e 
Gọi V là thể tích khối lăng trụ ARC ABC: V, là thể tích khối chóp B.AEFC ; V, là thể tích khối đa diện 
BB'EFC'A'; I là trung điểm của cạnh BR và h là chiều cao của khối lăng trụ ABC ABC, 
Ta có: (EIF)//(ABC) nên d(B,(EIF)) =5. 


l1 h 1 1 
Ha wer RENE SH ad nó Se: 
Do đó V =y -Vy "=5 
1 mmer T Ý BEIF = 6 ST? 
1 2 


V, =V -V =V -V =SV. 
3 3 
R 


Vậ = 
Yy, 2 
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Câu 115. 
Gọi M là trung điểm CD, H là hình chiếu vuông góc của 0 lên S , trong mặt phẳng (SCD) kẻ CH L SD 
tại N ta có: 
CD L SO 
CD LOM 
CD L SM,SM c (SCD) 
CD LOM,OM c (ABCD)! > SMO = ø. 
(SCD)^ (ABCD) = CD 


(enge 


ASOM vuông tại O = cos SMO =S > SM =30M ; SO NENT OM =a2. 


aN2 a10 _ SD _, 


ASOD vuông tại 0, SO=a2,OD= = ED = 
S 2 OD 


Có: CD L(SOM)>CD LOH mà OH LSM OH 1 (SCD) >(ACN) L (SCD) hay (P)=(4CN). 
Khi đó hình chóp S.45CD được chia thành hai khối đa dën S.ABCN vàN.ACD, gọi 
Viac zb: Na spcn za, 











Có ASOD vuông tại O, ON là đường cao nên OD? = ND.SD > ND = = : 











2 
N.ACD 
1 
V, 
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I 


Câu 116. 
Gọi 7 là giao điểm của MN và CD, Q là giao điểm của IP và 4D. Khi đó thiết diện của tứ diện ABCD 


là tứ giác 45C. 








Ta có: 
B ID M ID 1 
DA ÔN... EH 
ND JC MB IC 4 IC PAQD QD 
Vino AP AQ 2 2 S 1 2 1 
=L L2 -2 >V n =V n =V >V — -V-V =-V. 
Vaco AC AD 5 “e 5 AP AS NPPC 3 l5 5 
y CM CP 1 1 2 
Và HME = =- > Fan == Vega =V. 
Veco CB CA 3 ST "e E ° XỔ 
19 
Suy ra V, = Haten +Vounp =g 
2 
Do đó, V =V -V, -26y 
45 
ee 
V, 19 
S 
K 
D 
M B 
Câu 117. 
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S og K 2 
Trong tam giác SMC, SB và MN là hai trung tuyên căt nhau tại trọng tâm K => Z = ~ 





BI là đường trung bình của tam giác MCD =>ï là trung điểm 4AB . 
Vi =V; An Ta ue Fa mun 
Dăt: Vs asco = 


1 SK SN 
> V; ap = a a gen =ar 





>VŅV = eg E E Ta 
4 12 4 12 





Câu 118. 
Gọi O = ACA BD,I = SOmAC'> B,I,D' thăng hàng và B'D' || BD. 
2ax3 ec 2ax6 
3 3 
¿A0 CC D. JS ` SI Sp SD 4 
AC C'S Jo 1O SO SB SD 5 
KL Om _SASB'SC'_8 kä 


AC gll > SC =a^l6>—> AC' = 





Tac l= 4—> 











E ue, Fe AC là. R 7 
DN 
Câu 119. 
Gọi If. JAN. PO lân lượt là tâm các hình vuông 4BCD, 4E CD', AA'D'D , ABB'A', BPCC, 
CDD'C”. Ta được V, là thé tích khối bát diện đều với 6 đỉnh 7,/',Ä⁄, V,P,Ó cạnh MN = - 
1 211 1 
>V =2V, npo =2.-—d (1, (MNPQ)).S uro = ->.> =. 
1 1.MNPO 3 ( ( OI MNPO aan 6 
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Han — AI AN 11 1 


Poa AC ABP. 22 4. 
1 
V, = 8V isn = Den “=5, 








Câu 120. Chọn B 





Gọi O = ACABD,I Sen AC = B',I,D' thắng hàng và #'Ð' || BD. 














AC ef SC=a[6= Ac =25Ö, sợ AC 
40 CC IS IS SI _SB'_SD'_4 
Ta có =1> — = 4> — 
AC CS Io IO SO SB SD 5 


V e _SASB'SC'_ 8 EL 


RE gn Pa SASBSC 15 V, T 








Câu 121. ” g S 
Ta có (MNPO) // (ABCD) = d(S,(MNPO)) = 24(O,(MNPO)) = Vsuwe = Vouno =2V 
¬ Io SM SN SQ _2 2 2_ 8 8 


Fome SE SE 3E 


313) Sa a 
`. Fo ` AN SP AO -222 8 
333 


8 
27 > ƑSypo = 27 zV srok. 











Vog EF SG SK 


8 8 8 27 27 
27 ¬= V serk + 27 Kater © Rau = 27 ¬= V serer > Raster g Vsunro =— V. 


> Kaum + Ka = Á 
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l BE.BF.sin B j i 1 
Ta có: “=2 —————=—= KI "am Anen: 


Zu › BABC. sin B 





Khi đó, pro. = S 2gcp “lộng F Srca T SG. + KÉ — Šxpcp = 4Spnr 
1 


> Š pro = Zanen 


1 
V serok 3 a ( S, ( EFGK )) Š pro 1 27 





Nên = = 2 => Rauen = 2V seror = V. 


Heen $ d(S.(4BCD)) Sac 2 


Câu 122. Chọn C 





Gọi O = ACN BD; I = SON AM 
Do (P) chứa AM và song song BD nên (P) qua I và song song BD. Kẻ đường thăng qua I song song BD 


cắt SB taiP, cắt SD tại Q vậy (P)=(APMQ); Ta có I là trọng tâm tam giác SAC nên 
SI 2 5P SQ, 





SO 3 SB SD’ 

Tac Vae SM SQ_12_ 1 y LN N 
Vaw BEER 23 3- R 3 6 

Voamp 1 IV V.. V y 

—SAMP LS V =.=; Vậy V =..=.. 

Ge 3 SAMP 3'2 6 A YsApMo 6 3 





Câu 123. 
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, (AM B 'y 1 1 
Ta có: “saCanc = í + Bi + GE = S = Visc MNC' T E 
Ap Age 3\4A' BB' CC 18 l 9 
. l(AW B 
Fai SỐ) mm = I ' S ` E Si — : => V ec we — d . 
ascago 3\4A' BB' CC 18 9 
2 


Suy ra: Vouno = H Anc Amen — H asce = EN 








Mà. Fomo CN CN CC (9 
Tuy TÚC CŨ CC 
CM _ AM _ CM _1 
_ [ACMA~APMA |PM AM CP 2 
Ta có: => <> : 
ACNB~ AONB' JON BN _, IO _2 
ON B'N CO 3 
` E ở 
Thay vào (*) ta có: E = —.—.]=— © V poc = AË me = 2. 
C.PỌC' 23 3 
11 


Có: Viscue =Vir — Vascu = o . 


7 
> V _ wpg'nọ = Vo poc — Ÿ mc‹.wc = 9 . 





B 


Câu 124. 
Gọi O là tâm hình vuông ABCD, SO cắt MN tại K >I là giao điểm của AK với SC. 
Vì MN là đường trung bình của tam giác SBD nên K là trung điểm của SO. 
Gọi A' là điểm đối xứng của A qua S, H là giao điểm của AK với SC. 
Vì SO A'C và K là trung điểm của SO => H là trung điểm của 4'C => 7 là trọng tâm của tam giác 44'C 


1 
, 1 DE 1 
Ta có V; eenz gg = EC Ka wer Vso = Zanen 
111 111 1 I\I 1 
Vami = Ÿs ag + V; A = 122 Ÿ anë + 223 Ka gcp Se E + 5] D Foig = 6 V; ween, 


5 5a°4/3 


Do đó cm = Fa xscp — a Am = P §.ABCD — 18 


Câu 125. Chọn D 
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+) Gọi BM OAA =E :EDnAD=N. 
Ta có M là trung dëm của AB 
=M là trung điểm là ER 
>N là trung điểm của ED và AD 
+) Ta có Vr amn Ei EM EN_1I 

Hunn EA ER ED 8 

7 7,1 7 7063 
>V pm ze 'ptp =—-2.—-Và tp =——Ỷ, pen = —— 
AMN.ABD = g" Een T g4 AA'B'D' = 5y" ABCD.ABCD 12 


Câu 126. Chọn A. 








Gọi H,I lần lượt là giao điểm của các cặp đường thắng SC và S'B, SD và S'A. 


Vì 88' =-2CB nên BC lge và SS =2. 
BC 








e ee Ee S5, 
IC BC HD 
Do đó e E 
SC SD 3 


Dễ thấy hai khối chóp S.ACB và S.ACD có diện tích đáy bằng nhau và chiều cao bằng nhau nên thẻ tích 


của chúng bằng nhau và bằng iv = 135. 








": SI 2 2 2 
Mà: TM = SƠ SS 3 ` NT, E 3 Vsaos z SE Ss 
SACH 
1, SI SH 22 4 4 
Và TM = Dr SD = a 3 => S.AIB — g sam = SEH — 60. 
SACH 


Suy ra thê tích của khối đa diện là phần chung của hai khối chóp S.ABCD và S'. ABCD bằng: 
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V V; ars + Voam ) = 270 — (90 + 60) = 120. 


8.ABCD -{ d AIR d AIR 

Câu 127. ChọnA ` 

Trên cạnh SB, SC lân lượt lây các đêm M,N thỏa mãn SM = SN =l 

Ta có 4M =1, AN =42,MN = 43 — tam giác AMN vuông tại 4 

Hình chóp S.AMN có SA=SM =SN=1 

— hình chiêu của S trên (AMN) là tâm 7 của đường tròn ngoại tiêp tam giác AMN , ta có 7 là trung 
điểm của MN 


Trong ASIM ,SI =x|SN” — IN? =. 





1142 42 
CN Tờ 
E wm EM SN 1 2 


LAAM : = > H zsa 
Ke SB SC 6 vn co. 
Câu 128. Chọn D 





+) Gọi P = MN A SB => P là trọng tâm của ASCH vì là giao của hai đường trung tuyến SB, MN 
+) Gọi Q = MDA AR => Q là trung điểm của MD 








: MB MO MP 112 5 
+) Ta có scbowp =V uan — Fu em = Vuo MC MD MN Mm / SER M.CDN — g Man 
1 
TE ee 
: M.CDN N.MCD ẨŸ : d (S, (45CD)) S.ABCD CDCB 2 zapen 2 san Ta 
S 5 5 7 
+) Vậy Hames = 12 > Haus =V; Anen Ƒscboxp =l- 12 = 12 
Câu 129. Chọn C 
A 
Q 
D 
B C 
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Gọi G là trọng tâm tam giác SAB , H là trung điểm của 48 = SH L (4BCD) 





Ta có SABC = 


2 
a y3 _273 3 4B =345. 
4 4 

Qua G kẻ đường thắng song song với AR căt SB tại N ,qua N kẻ song song với BC 
cắt SC tại P. qua P kẻ đường thẳng song song với CD cắt SD tại Q. 


Ta có: Vs mnro zem + ỨS wpo = 2ỨS MNP - 


Fu _ SM SN SP -(]- 8 
27` 


fen, SA SB SC (3 





> Ƒ$ Np = 


8 "`. ISB 1(BŸ =6 


2y => SH. 
J7 SABE "ee ABC 2713” a 


N 


E VS MNPO — 12 . 
Câu 130. Chọn D 





A 





e ai 
Ta có ka sp =Í: gcp = 2 Ca Ac SE 
y 





Voam EN a Vomm SM SN _1 a? 
zí sam TT > 7> sam TT: 
Vang ep ` S GR E ep “SC A 8 
3 3 
Cay a oi 3a 
Từ đó suy ra V; gượp =Vs am + Fa wen =1" : 
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C 
Câu 131. S 
tr SI SJ SK 1 
Ta có: oaan a s.asc = SVs- 
AN ABC 
1 

Tương tự : Ton Fa ¿co =ŠỨ; vụ. 

S.ACD 8 
Suy Ta E een = Vsasc Fa aen =8 Le + Vsa) =8V; mu, =8. 


A 








Câu 132. 
2 
Xét tam giác vuông cân ABC có ART + BC? = AC” ABT = (a2) > AB’ =@ > AB=a. 


1 2 
Ta có Suc =2 4B.BC = e 


1 oi 
Ha xsc = 3 AS ane = ER . 


Gọi 7 là trung điểm của BC . Ta có 2a 
SB SC S 3 
Ta có Fa Ae — SAAR AC 8 22 S SS, 
Re  SASBSC 3 3 9 


>V. = 4 EN = ES 
AS. ARC o 3 27 : | 
Câu 133. Gọi O là tâm 45CD, I là giao điêm của MN và SƠ. Khi đó P là giao điêm của 47 và SC. 
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+) Mặt phẳng ( AMN) cắt hình chóp S.ABCD có đáy là hình bình hành theo thiết diện là tứ giác AMPN nên 
SA SC SB SD _ SC_„ SP 1 


ta có <=— &— =. 
SA SP SM SN SP SC 4 






+) Xét hình chóp S.ABCD có: V, pcp = 
E 
V; sọc SB SD SC 234 24 


Câu 134. 
Gọi O = ACA BD, I = MPA SO > Q= NI a SD 
NB PS EC 
ÁP dụng định lí Menelauyt cho tam giác SBC với cát tuyết NPE , ta được ENEE =l => CE = CB 


(1) 
Do MIP nên SĨ =xãP + (I~x)SM = x5 SC+(1~ x)5 S4 


Sĩ =kSO = d: SECH k =Š. Tương tự với ba điểm thẳng hàng N,I,Q tacó SÓ=— 


(2) 
ÁP dụng định lí Menelauyt cho tam giác SCQ với cát tuyết PRD, ta được KW = : (3) 


Từ (1), (2) và (3) ta có 


6 6 1 2 4 8 
Spro = 13 PoC T 13 3 ~ sọc mm. w NT, 
8 8 4 18.91 
> Ÿppon = oi = PE = gg saeco > Vasco = 4 
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SM SN SP SM SP E Been 





Do đó Rau = SH Haam + Haag = (= 


SA ` SB sơ” SA SŒ ER 2 


= ir frue = 68ml 
932 397). 2 





Dạng 5. BÀI TOÁN THỰC TÊ VÀ BÀI TOÁN CỰC TRI 
Câu 135. Chọn C 
Gọi x là chiêu rộng, ta có chiêu dài là 2x 








| : E 
Do diện tích đáy và các mặt bên là 6,7” nên có chiêu cao h = —. : 
x 
ta có >0 nên x< 3 . 
2 -6x7 6,7 
Thể tích bê cá là V(x )= BIZ à y(x)=®>= -0 x= SC 
Bảng biến thiên 
x |0 6,7 6,7 
e E1 
w + 0 ~ 


Bề cá có dung tích lớn nhất bằng 1,57m”. 
Câu 136. Chọn D 
Gọi x,2x, lân lượt là chiêu rộng, dài, cao của bê cá. 


ca 5= 1n. 5,5 
Ta có 2x +2(xh+2xh)=5,5 SP. ONN 0<x< a ). 
x 








Thể tích bể cá V = 2x, 2572% SE 2. 
x 
Palgi- E GN 
3 6 
Lâp BBT suy ra un m? 
^ Äre 3 A zr 3 72 24 Gë 
Câu 137. Thê tích của bê cá: V =3ab =72dm' & b = — = —, với a,b >Q. 
a a 


Diện tích kính để làm bê cá như hình vẽ: 


S =3.3a+2.3b+ab = irta Tsi 2 -9a +4 424>2 9a ET E s>96. 
a a a a 


E A Ta E EN E a 

a 
Vậy đề bê cá tốn ít nguyên liệu nhất thì a = 4dm; b=6dm. 
Câu 139. Chọn B 
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ĐT:0946798489 








Gọi M,N lần lượt là trung điểm của CD và AR. 

` CD 1 MB CD LMN 

Ta có = CD 1 (MAB) = 

CD L MA 

Tam giác MAB cân tại M nên MN L AB. 
1 


CDLAB ` 


V sco =— 4B.CD.d ( AB,CD).sin( AB,CD) = 1 ABUN 
š x°+|36—x7 
2x2, gë -Eug cộ| Jan 


Dấu "=" xảy ra ©>x=36—x” ©x=32. 





Z p A — x 
A S A sả? BW 


d(4;(SBC)) 


= ÁH =3. : 











PK. ' 1 
"4H? SA ` AB AC 
((S8C).(48C))= SMA =z. 


1 1l 1 l1 2 
e E O E >ahz6. 

9 oi oi bh a'h’ 
Kas eh st. Thể tích nhỏ nhất bằng 1 khi a =h => SM =a,|> => cosa = 


| 
2 





AM ` od? 
SM 





Nguyễn Bảo Vương: https://www.facebook.com/phong.baovuong 








E 
2 d2 


a 





86 


CÁC DẠNG TOÁN THƯỜNG GẶP TRONG KỲ THỊ THPTQG ĐT:0946798489 





B' Cr 





A D 
Câu 141. 
5C L PR ' ' POETS -A ^ r 2 , a x A rat 
Ta có SE CB L ( ABB'A') = A'B là hình chiêu vuông góc của 4C trên mặt phăng (48#'4') => 


góc giữa đường thắng AC và mặt phẳng (48B'4') là góc (A'B, A'C)= BA'C (vì BA'C nhọn do AB4'C 


vuông tại 8). Vậy 84'C=30°. 
BC | 











Tacó A ——= =àj3 tái Ä SA 48 EAR A 
on BAC tan307 
=- E +(3-x°) 3 
Een apen = AB.AD.AA = x43- x" < J = SS 
Dấu = xảy S E Wl ©x” =3-x” =x= (vì x>0). 
3 

Vậy H =>. 

ay max 2 

; nỗ : 2 
Câu 142. Ta có thể tích chiếc hộp: V = x°h =32 (åvtt), với x,h >0. Suy ra h= a 
x 

: sẽ 2 2 

Phần mạ vàng của chiếc hộp: S =2x”+§xJ =2x”+8x. : 2x 7+ a : 


== 
X X 


Cách 1 


| 128 12 
Ta có 2x7 Ee E E =96 (BĐT AM-GM). 
X X X X X 


Đăng thức xảy ra khi 2x” SE hay x=4, khi đó h=2. 
x 
Cách 2. 


Xét hàm só f)=2z+2 với x>0. 
x 
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Ta có f'(x)= EE tg 
BBT ` i 
D 
f'(x) 
f(x) 




















Dya vào BBT ta thấy hàm số đạt GTNN tại x=4, khi đó =2. 
Vậy phương án A đúng. 
Câu 143. Chọn A 





Gọi M,N lần lượt là trung điểm của BD, 4C. Đặt 8D=2x, AC=2y (x,y>0). 
Ta có CM L BD,AM L BD > BD L(AMC). 


Ta có MA=MC =v1—x?, MN =41-x° -7° , Ee = MN.AC = yfi- —y”. 
1 1 2 2 (2 +y +1- -y ) 
Visco RE = rd -y = Nr -y°) < 3 


27 











a23 1 
>V irens a7 . Dấu đăng thức xảy ra khi x = y = SC 
Vậy giá trị lớn nhất của thê tích khối tứ diện ABCD là a 
Câu 144. Chọn C 
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S 





Gọi M,N lần lượt là trung điểm của SA, BC và đặt 2a = x,2b = y. 
BC L AN,BC LSN > BC 1 (SAN) 


1 
Vasc = Hasan ii Vesan = 2F psan — SE CS san 


AB? + AC _ BC 
2 4 


1 
SS= 23⁄LNM =ax\I—a?—b? 
eg =324b]~ ab => Eise = Ge 4a?b°.(L=a?—=b?)<=. 





AN”= =l—b?> MN’ = AN? -MZ =1—b”—aˆ 





9 3 
4 
>y’ <—— 
SABC 243 
Dấu bằng xảy ra © a” =b’ =l—a?—b? E OE —-==ẽ sẽ. 
v3 v3 v3 


Câu 145. Chọn A 
+) Gọi độ dài AB = a, AD =b và AA 


Ta có tổng diện tích tất cả các mặt là 36 nên 2ab+ 2bc+ 2ca = 36 < ab+ bc+ ca = 18 (1) 
Do độ dài đường chéo AC" bằng 6 nên a +b? +c° =36 (2) 

+) Thẻ tích khối hộp là V= abc 

Ta có (a+b+c) = 8? +b? + c°+2(ab+ bc+ ca) = 72 atb DND 

Từ r E neg c)= œ -6420+18 

Nên V=abc=c'~6/2c? +18e= f (c), ce(0;642] 


=3V2 
Ta có f'(e)=3e2-122c+18=0<© c=342 
c=42 
Lập bảng biến thiên ta được ti in f (v2)= 8/2 
(0642) 
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Câu 146. 
L] Gọi 7 là trung điêm SC, O= 4C 8D. 


DI L SC 
Mà ABCD là hình thoi nên BD L AC 
Khi đó, BD L (SAC). 


O Vasco = 2V; Ac = Za tục - 


BI LSC 
Ta có | => BD L SC 


2 2 
x +a 











O0 AO? = 4B? -BO = AB? -( BP OI = AB? -( SB? -8?)+0† = 
=> AC? =4AO? =x?+a?=S4?+§C? => ASAC vuông tại S. 


0 BO=V\AB? AO? E 














1 1 13a? -x° v3øˆ—+xˆ 
=> V; en =2, sae =2-— BO-—SA-SC iya -x DEN E 
l i 3 2 3 2 6 
2 2 2 
x+|3aˆ—x 2 
O Ta có xV\3a? -x SC EIN -x°) EE 


3 
a F `. odp 
=> V; Anen Š ES Dấu “=” xảy ra © AT =34”—x” ©x= SC 


ax6 


Vậy, thê tích khối chóp S.4BCD lớn nhất khi và chỉ khi x = CS 6;n=2 


=> m+2n =10. 


Câu 147. c 
Gọi M,N lần lượt là trung điểm của 48,CD. 
Tam giác ADB,CAB là hai tam giác cân cạnh đáy AB nên DM LAB và CM L 4B. Suy ra 
AB 1 (MCD). 
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1 1 D 
= a NA Tasten — E š 





Visco = Vz wen + H, wen 


Tam giác A4BC = A4BD(c.c.c) nên CM =DM_ => MN LCD. 


Su» =5-CD.MN =>. WON (BC? - BM°) —CN” = ¬ h-Ż-2 
1 Ipag? 
=—y,|l6- |x" + . 
gV +y’) 
x 
EECHER (x° + "4 di 1216 PP -Z vw (16-— 2xy) 


ad xy + xy + (16 — >9) 
_ 12 3 


Dấu bằng xảy ra khi lê: 





xy =l6— TÌM 


Vậy thê tích ABCD đạt giá trị lớn nhất khi xy = e 





Câu 148. 
Gọi O= 41C¬^BD, G=APASO, suy ra G là trọng tâm tam giác SAC. 
Gọi (P) là mặt phẳng qua 4P cắt hai cạnh SD và SB lần lượt tại M và N. 
(P)¬(SBD)= MN 
Dễ thấy: (P)¬(S4C)=AP_ = MN, ÁP, SƠ đồng quy hay M, N, G thắng hàng. 
(SBD)¬(S4C)= SO 


Đặt: e (0<x<1) và E (0< y<1). 


h _ 


V 2 





LÍ Vsame | Ysanne SE SM SP SA SN Si SEET 
2\5A4 SD SC SA SB SC) 4 


H Se p Sino) eo S ame SG „SN Se) (S), 


Vs xpc Vs Aen 





Từ tỷ lệ: Zum „ 


ASBD 


= xy = #0): Lại có: (x-!)(z-1)>0>xz-(x+y)+1>0. 


2 SD SB 2\ SD`SO ep SO) alen sp 


SAspo A ASBO 


pd 
Lo 
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2 
Tù đó suy ra: ~az+y)+1>0 hay x+y XỔ, Vậy A PHUN 


SZ, 


Câu 149. LLN 
Gọi K là trung điểm 4D, đặt HK =x, Wë 


2 
Ta có EF=FG=0H=HE=(3-x |5: HD = BR +x. 





2 2 
Suy ra SO=xlSH?—OH? NDT —OH? = G) vele 


2 2 2 2 
Ta có v.l E ] EEN SEH BE 
3 2 2 2 3\2 











5 
2 X=— 
¬ SEN SE 5 l y=z0os] 7. 
3 2 BER DEE 
2 
Bảng biến thiên 
l S 
x| 0 — — 
2 2 
y + 0 — 0 
o 4x10 
: 4 
Dựa vào bảng biên thiên, ta có Vax = 200 khi x= — 


Câu 150. Chọn A 
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A f 








l i 
Ta có Elan = z I(N;(4B'M In 





=——, sin BAM 


J sees dä 
E "25 


Do ACB'D' là tứ diện đều nên sin| #D,(4E'M) 





Suy ra Raum = 3# Nasin(ED2(AM) A8 AN ste SAM = cAM.EN 





< o oi 





6 2 12 
a’ 
Vậy [my luc E 12 
Câu 151. 








Gọi E,F,G lần lượt là trung điểm BC, SA, EF suy ra G là trọng tâm tứ diện SABC. Điểm 7 là giao điểm 
của AG và SE. Qua I dựng đường thắng cắt các cạnh SR. SC lần lượt tại M,N. Suy ra (AMN ) là mặt 


phẳng quay quanh AG thỏa mãn yêu cầu bài toán. 
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Kẻ GK //SE,(K € SA) suyra K là trung điểm FS . 
KG AK 3 KG 1 ai 2 
—=——=——=—.Mà——=—~—=-. 
SE AS 4 SE 2 SE 3 
Cách 1: 
Kẻ BP // MN,CQ // MN ; (P,Q € SE). 
SM SI SN_ SI 
SB SP’SC SQ 
=> ABEP = ACEO > E là trung điểm PO > SP+ SQ =2SE (đúng cả trong trường hợp P=0 =E). 


ĐT:0946798489 





Ta có: 








Tạ có: Fam SA SM SN _¡ SĨ Sam S a (2) 4 
"Fa SA SE SC SP SQ © (SP+sO)” SE” (SE) a 
4 
Dấu "=" xảy ra khi và chỉ khi SP = SỌ = SE. Hay P=Q= E © MN // BC. 
Cách 2: 
Ta chứng minh được uy 
SM SN 








Thật vậy, qua 7 kẻ các đường thắng lần lượt song song Sp. SC cắt SC SR tương ứng tại DI. 




















Sp DR 
B I NI B T 
jaa e M mO aa ee 
lQ MI IO SM "NM SM NM 
SM AM 
SC LC. 
Lại có: 7 và E SE ). 
Ip MI IP SN "MN SN MN 
SN MN 
muona vê el Ni GE 
SM TSN NM MN 
SB SC 
Đặt x=——;y=——.S + 3. 
ạt x SM y SN uy ra xt y= 
AM -G 
A un Toun 81 SM 8N _ 1 6M 1 4, 
Kn SA`SB`SC xy Gut 9 
4 
Dấu "=" xây ra khi và chỉ khi x= y= Š © MN // BC. 
Cách 3: 
Bị” cất ET 
SM SN 
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CÁC DẠNG TOÁN THƯỜNG GẶP TRONG KỲ THỊ THPTQG 


ĐT:0946798489 











Ta có SĨ =5 SẼ = 4 (SẼ + SC) = 2 0SM + YSN) =Š 5M + 8N, 


Do 7, M, N thắng hàng nên 2t =l©xty=3, 


"`... 
9 


11 
SE SC ky My Uy 
2 


V; amn ANM AN SE 


Ta có 
V; asc 


Vậy Toun đạt giá trị nhỏ nhất bằng y khi x= y, hay MN đi qua 7 và song song với BC. 


AS. ARC 
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